I. megoldas: Jeloljiik a keresett kifejezés értékét X-szel. Mivel (2) alapjan A = —(B+ C), B = —(A+ C) és
C =—(A+ B), azért

X =aA®+bB*+cC? = —[aA(B+C) +bB(A+C) +cC(A+ B)] =
= —aAB — aAC —bBA - bBC — cCA—cCB =
= —AB(a+b)— BC(b+c¢) — CA(c+ a).

De (1)-b6l a +b= —c¢c, b+ c= —a, c+a = —b, és igy a keresett

a b c
X-ABC-}—@BC—}—A()C-ABC(Z—FE—F@).

A zaréjelben 1évé kifejezés értéke (3) alapjan 0, tehat
X =0.
IT. megoldas: Kiindulhatunk az (1)-b6l, amely szerint a = —(b+¢), b= = —(a + ¢) és ¢ = —(a + b). Tehat

X =aA?+bB? —cC? = —(b+c)A? — (a+¢)B? — (a + b)C? =
= —a(B* +C?) —b(A* + C?) — c(A? + B?) =
= —a(B+C)> —b(A+ C)* — ¢(A+ B)® + 2aBC + 2bAC + 2cAB.

De (3)-bol ABC-vel szorozva (A, B és C nem lehet 0),

aBC 4+ bAC + cAB = 0,

(2)-bol
(B+C)’ =A% (A+C)’=B% (A+B)?*=cC?
és igy
X = —aA? —bB? — cC? = - X,
amibdl

X =0.

ITI. megoldas: (A+ B + C)(aA + bB + ¢C) = 0, mert az els6 tényezd (2) alapjan 0. A baloldalt atalakitva és az
(1) alatti egyenletet figyelembe véve

aA? +bB? + cC* + AB(a+b) + BC(b+¢) + CA(c+a) =
=X - ABc— BCa— CAb=0.

(3) alapjan a baloldal utols6 harom tagjanak 6sszege 0 (lasd IL. megoldast) és igy

X =0.



