I. megoldas: A baloldalakat polinomma alakitva

(1) o’ + a2’y +ay? +y° =,
(2) 2 -2ty —ay? +y>=b

egyenletekhez jutunk. Miutan mind a két egyenlet harmadfoku és az egyik sem latszik alacsonyabb fokira redukalha-
tonak, az egyenletrendszer megoldasanal majd kobgyokvonast kell végezniink. Arra toreksziink tehat, hogy a valtozok
lehet6 egyszert kifejezésének teljes kobét allitsuk eld.

Osszeadva (1)-et és (2)-t, tovabba osztva kettdvel

a+b

3 3 _
(3) T+ Yy = 5

A baloldalt 3z2y + 3zy? egészitené ki (x + y) kobére. Vegyiik észre, ha kivonjuk (2)-t, éppen ilyen alaki kifejezéshez
jutunk:
222y + 22y®> = a —b.

3
Mindkét oldalt E—vel szorozva, nyerjiik

3(a —b)
2

(4) 322y + 3zy® =

(3) és (4) Gsszege
3 _a+tb+3a—3b

23+ 322y + 32y + 2 = (z +y) ) = 2a —b.
Ko6bgyokdt vonva
(5) z+y= V2a—b.
Masrészt (4)-et igy alakithatjuk at:
melybe = + y (5) alatt nyert értékét behelyettesitve,
a—>b
6 TY = —5——.
(6) V= ST
Eszerint z és y a kovetkezd masodfoki egyenlet gyokei
2 Yogpoar 070 _
z 2a —b-z+ =0
2 V2a—b
Megoldva az egyenletet:
VP4 —b+ 3/(2a—b)2—M
V2a—b
2’1 = fEl = y2 = 3
2
V2a—b— | Y (@a—b)2— M
\3/ 2a —b
29 = X2 = Y1 = 5 .

II. megoldas: Vezessiink be 1j valtozokat. Legyen
r+y=u, € xYy=n.
Az 4j valtozok behelyettesitése céljabol atalakitjuk egyenleteinket
(@+y) @ +9%) = (@ +y) [(z +y)* —22y] =a
(@—y)@® —y*) = (@ —y*(@+y) = [(z + ) — day] (@ +y) =b.
Elvégezve a behelyettesitést
(1) u(u? — 2v) = u® — 2uv = a,

(2) (u? — 4v)u = u® — duv = b.



Vonjuk ki (1) kétszeresébdl (2)-6t
(3) u® = 2a — b; u= V2a—-b=x+y
(1)-bél kifejezziik v-t u-val, majd behelyettesitjiik u-nak (3)-bol nyert értékét

) v*u —-a a—2> .
2u 9 Vaa—p U

Minthogy (3) és (4) megegyezik az I. megoldas (5) és (6) egyenletével az I. megoldas szerint szamolhatunk tovabb.

Megjegyzés: Mindkét adott fiiggvény az x és y szimmetrikus kifejezése, amin azt értjiik, hogy = és y felcserélésével
valtozatlan marad. Az u = = + y és v = xy kifejezéseket a két valtozo elemi szimmetrikus kifejezéseinek nevezziik.
Bebizonyithat6, hogy barmely szimmetrikus kifejezés pusztan a négy alapmitvelet segitségével kifejezhetd az elemi
szimmetrikus kifejezésekkel, mégpedig egyértelmien. A II. megoldasban ezt tettiik.



