I. megoldas: Legyen A és B a két rogzitett pont, Fy és F» az AB harra mergleges atmérének végpontjai és C' a
harmadik cstcs, mely egyel6re mozogjon az AF, B koriven (1. abra).

1. dbra

A keriileti szogek tétele alapjan az AC B<t = «y szog allando. A beirt kor O kbézéppontja a szogfelezGk metszéspontja,

igy az
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AOBA — b6l az AOB< = 180° — >

=180° —

vagyis az O pontbo6l az AB hur az alland6 90° + % sz0g alatt latszik. Tehat az O pontok mértani helyének egy része

az AB huarhoz tartozo, 90 + % szognek megfelel§ latokoriv. E 1atokoriv kozéppontja az AB hirra meréleges Fy Fy

egyenesnek az a pontja, amelyben az ugyanazon iven nyugvéd kdzépponti szog 2 (90 + %) = 180° + ~, vagyis amelybdl

az AB hur 360° — (180° ++) = 180° — ~ sz0g alatt latszik; ez a pont pedig az Fy pont, mert az AC BF; hirnégyszoghen
az AFy B< = 180° — +y, mint a v sz0ggel szembenfekvd szog.

Ugyanugy kimutathato, hogy ha a C pont a BF; A iven mozog, akkor az O pont leirja az Fy kdzéppontu BA ivet.
Tehat a feltételeket kielégité O pontok sziikségképpen az Fy és Fy kdzéppont, a kor belsejében fekvs, AB koriveken
fekszenek. Meg kell még mutatnunk, hogy — forditva — e koriveknek minden pontja eleget tesz a kdvetelményeknek.
Az AOB< =90° + % sz0g AO, ill. BO szarara tikrozziik az AB egyenest (1. abra). A tiikkorképek az AB egyenessel,

annak az Fb-t tartalmazo oldalan 2 - OAB< és 2 - OBA< nagysagu szogeket zarnak be. E két szog Osszege
2(0AB<+ OBA<) =2 [180° = (90° + %)} —180° — 5

tompaszog, tehat ezek az egyenesek metszik egymast az AB hatarolta, F»-t tartalmazo félsikban és v nagysagu szoget
zarnak be. Ezek szerint C' metszéspontjuk rajta van az AF,B koriven és O, mint két szogfelezd metszéspontja, az
ABCA beirt korének kozéppontja, tehat megvan a mértani helyet definial6 tulajdonsaga. -

Most méar kimondhatjuk, hogy a keresett mértani hely: az F és Fy kozéppontt, a kor belsejében fekvs, AB korivek.

II. megoldas: Ha Cy = F», akkor az ACy BA-be irt kor kézéppontja legyen Oy (2. abra).

2. dabra

Az AF,;B koriv egy tetszoleges Co pontjahoz tartozdé ABCy/A beirt korének kozéppontja, vagyis szogfelezbinek
metszéspontja legyen Os. A valtozd C cstucspontboél kiindulo szogfelezd, a keriileti szogek tétele alapjan, mindenkor
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mint ugyanazon a koriven ((7152) nyugvo keriileti szogek.
Ebbdl kovetkezik, hogy ha a haromszog f. szogfelezGje I koriil ¢ szdggel elfordul, akkor
1. az a és b oldal is ¢ szoggel fordul el és kovetkezésképpen
2. a masik két szogfelezd % szoggel (az dbran kétszeres ivvel jelolve) fordul el.

Tehat
¥

01AO0><< = 01 BOs<q = 5

Mivel a keriileti szogek tétele megfordithatd, ez azt jelenti, hogy az O; és Oy pontok rajta vannak azon az AB
koriven, melynek az OO0 ivhez tartozd kdzépponti szoge 2 - 5 =¥ és maga a kozéppont pedig rajta van az AB hurt
merdlegesen felezd Fy Fy egyenesen. Mivel — mint lattuk — éppen O1 F102< = ¢, azért az O pontokat tartalmazéd AB
koriv kozéppontja Fi. A fenti bizonyitas megforditasaval kimutathato, hogy a szobanforgo koriv minden pontja eleget

tesz feltételeinknek.
Ugyanigy végezhets a bizonyitas az AFy B korivre nézve.

IIL. megoldas: Fy AB< = F,CB< = % mint keriileti szgek (3. abra).

3. dbra

Az AOCA O-nal fekvé kiilsé szoge § egyenld a két bels6 szog Gsszegével, vagyis 6 = — 4+ —, amibdl kovetkezik,
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hogy az AOF1 A egyenl$ szérd, tehat
F,0 = FA.

Ugyanigy végezhets a sziikségesség e bizonyitasa az zﬁ'l\B koriven fekvé C' pontokhoz tartozé O pontokra nézve is.
E bizonyitasok megforditasbol kovetkezik, hogy a sziikséges feltétel elégséges is, és ezzel bebizonyitottuk, hogy az O
pontok mértani helye az Fy, és Fy kdzéppontu, A (és B) ponton atmend koroknek, az adott kor belsejébe esd ivei.



