Az a,b, ¢ paritasa megegyezik. Ha ugyanis a harom szam kozott paros és paratlan is szerepelne, akkor (a — 1)(b —
1)(c — 1) péros, abc — 1 pedig paratlan lenne, egy paros szam pedig nem lehet osztoja egy paratlannak.
Legyen

abc—1
N T D=1
(1) abc—1=h(a—1)(b—1)(c—1).

Mivel, (abc —1) — (a—=1)(b—1)(c—1) =a(b— 1)+ b(c— 1)+ c¢(a — 1) > 0, nyilvan h > 1; masrészt

(2) h < (a—l)(bafcg(c—l) — (1+ ﬁ) (1+ ﬁ) <1+ Ci1>

Megmutatjuk, hogy a < 4. Ha ugyanis a > 4 volna, akkor (mivel a, b, ¢, azonos paritastak) b > a+2 > 6ésc > b+2 > 8

lenne, ezért (2) alapjan
1 1 1 64
h 1 1 1+4—)==<2
<<+4—1)<+6—1)<+8—1> 35 <

Ez azonban ellentmondas, mert h egész és nagyobb 1-nél.
Ezutan a feladatot két esetre bontjuk aszerint, hogy a értéke 2 vagy 3.
I. Ha a = 2 akkor abc — 1 péaratlan, emiatt h sem lehet paros. Masrészt b > 4 és ¢ > 6 ezért (2) alapjan

1 1 1 16
h< (1 1 1+— ) ==—<4
<<+2—1)<+4—1)<+6—1> 5 <

Az egyetlen ilyen lehetséges h érték a 3. A feltételezett a = 2 és a kapott h = 3 értéket behelyettesitve (1)-be:

2bc—1=3(b—1)(c—1).
Atrendezve és szorzatta alakitva:
bc—3b—3c+4=0; (b—3)(c—3)=5.

Mivel a bal oldalon mindkét tényez6 pozitiv, és a masodik tényezS a nagyobb, ez pontosan akkor teljesiil, hab—3 =1
és ¢ — 3 = 5, vagyis ekkor
a=2,b=4, c=8.

II. Ha a = 3, akkor b > 5,¢ > 7 és

1 1 1 35
h< (1 1 14— ) =2
<<+3—1)<+5—1)<+7—1> T

tehat h = 2. Ebben az esetben (1) a kovetkezSképpen alakul:

3bc—1=4(b—1)(c—1).
Atrendezve és szorzatta alakitva:

bc —4b—4c+5=0;
(b—4)(c—4)=11.

Mivel mindkét tényez6 pozitiv, és a masodik a nagyobb, ez pontosan akkor teljesiil, ha b —4 =1 és ¢ —4 = 11, vagyis
ekkor



