Legyen as —a; = ag —as = --- = ap — ax—1 = d. Mivel d > 0, ezért a1 < as < --- < ag. Mivel minden pozitiv
egész n-re (n — 1,n) =1, ezért ap = n — 1, tovabba nyilvan a; = 1.

I. Legyen elGszor n paratlan. Ekkor (n — 2,n) = 1. (Ugyanis z|n és z|n — 2 esetén x|2, de n paratlan, igy = = 1,
ezért ax_1 = n — 2. Igy viszont d = 1 és ekkor minden n-nél kisebb pozitiv egész relativ prim n-hez, azaz n-nek nincs
néala kisebb valodi osztdja; igy n prim, ahogy a feladat allitja.

II. Legyen most n péros, és irjuk fel n = 2% - n; alakban, ahol a > 1 és ny péaratlan.

a) Ha ny = 1, akkor n 2-hatvany, ahogy allitottuk; ekkor a feltétel nyilvan teljesiil, hiszen az a;-k éppen az n-nél
kisebb paratlan szdmok és d = 2.

b) Ha nqy = 3 volna, akkor n > 6 miatt a3 = 1,a2 = 5,a3 =7 és as — a1 # as — ag, ez pedig lehetetlen.

c) Legyen végiil n; > 5. Megmutatjuk, hogy ekkor ny —2 és nq — 4 szerepel az a;-k kozott. Tegyiik fel ugyanis, hogy
z|2%n; és z|ny — 2. Ekkor x|2%n; = 2%(ny — 2) +2°"! miatt 2|2°T!. De x paratlan, igy = = 1, azaz (n; —2, 2%n1) = 1.
Hasonloan (n; — 4, 2%n1) = 1. Nyilvan n; — 3 nem szerepel az a;-k kozott, hiszen paros; igy d = 2. De ekkor ny is
szerepel az a;-k kozott (az a;-k rendre 1,3,5, ..., n1 — 2, n1, ...). Ez viszont ellentmondas, mert (ni,n) =ny > 1.

Belattuk tehat, hogy n prim vagy 2-hatvany, a bizonyitast befejeztiik.



