Definialjuk az f fiiggvényt a kovetkezdképpen: Vegyiik tetszéleges z € Q1 szamnak a primfelbontésat, ahol a
primeket a szokdsosan értelmezziik, de nem csak nemnegativ, hanem egész hatvanyon fordulhatnak el§ a primfelbon-
tasban. Vegyiik sorra a primeket (minden x esetében ugyanolyan sorrendben): p1, pa, ps, . ... Ekkor f(z) legyen az a
szam, amelyet x primfelbontasabol kapunk tgy, hogy pe, helyébe po, _1-et, pa,—1 helyébe pgnl—et frunk. Mivel mind
a primfelbontas, mind a behelyettesitési mivelet egyértelmt, ezért f(z) is. (Persze csak adott primfelsorolas mellett)
Bebizonyitjuk, hogy f teljesiti a kivant feltételeket:

L f(z) € QT nyilvanvalo.
I. Mivel f multiplikativ, és a kritérium nem érzékeny a multiplikativitasra, ezért elég f(f(y)) = y~'-et igazolni, és
ezt is csak primekre. Az f definicioja szerint

Y = pon esetén F(fW) = f2a—1) =pat =y,
Y= Pan_1 esetén FUFW) = floa)) =pan—1 =y~ "

x
Ezzel belattuk az f (gc - f (y)) = L) kritérium teljesiilését is, azaz az igy kapott f fliggvény példa ilyen fiiggvényre.
Y

Megjegyzés. Hammel-bézissal R -ra is dltalanosithato a feladat, illetve minden ilyen f fiiggvény jellemezhet6vé va-
lik. (A versenyen beadott, R*-ra is altalanositott megolddsom is ezzel dolgozik, mig az itt leirt megolddsom alapdtletét
a versenyen csak megjegyzésben kozoltem.)



