Kétségkiviil ez a feladat volt az els6 versenynap legkOnnyebb feladata, f6leg azok szaméra, akik nem szeretik a
geometridt. Ugyanis a megoldés folyaman csupa ,természetes’ Stletet kell csak felhasznalni, tulajdonképpen jozan ész
elegendé hozza.

Legyenek a pontok nevei rendre Ay, Ag, ..., As,—1. (Ha valamilyen A;-t emlitiink, amelyre i > 2n, vagy i < 0,
akkor az ¢ modulo (2n — 1) értendd.)

Konnyen kialakulhat az a sejtésiink, hogy n-t6l fiiggéen n — 1 vagy n a megfelels k.

Prébéljunk ,rossz” szinezést talalni. Vizsgaljuk a kovetkezs sorozatot

(*) Ap—2; A2(n72); A3(n72); ceey A'L(n72)7

amelyre teljesiiljon, hogy A(ij1)(n—2) mar eldfordul a sorozatban. Ez az A(;y1)(n—2) pont csak az A, 2 lehet, hisz
minden ponttél két pont van n — 2 tavolsagnyira, s a tobbi pontnal ezek a szomszédok. Igy

(i+1)(n—2)=n-2 (mod (2n—1)),

vagyis
i+1)(n—2)=n—-24+a(2n-1),

(ahol a megfelels egész szam), igy
(1) i(n—2)=a(2n—1).

Ha i = 2n—1, akkor a sorozatunk az 0sszes pontot tartalmazza. Koziiliik n darabot kivalasztva lesz koztiik szomszédos

(An_2 &s Aj(n—2) szomszédosnak tekintend6), hiszen kiilonben A, ) kivalasztdsa esetén A 1)(,,—2) nem vélaszthato

ki, s az egyértelmd hozzarendelés miatt n pontot kivalasztva n pontot zarunk ki, ami 6sszesen mar tobb, mint 2n — 1.
Nyilvan n — 1 pont kivalaszthato, ilyen pl. az As(,—2); Aan—2);-- 3 A@n—2)(n—2). Tehédt ha i = 2n — 1, akkor k = n.

Nézziik meg azt, hogy milyen n-re lehetséges i # 2n — 1. Ekkor n — 2-nek és 2n — 1-nek van 1-nél nagyobb kozos

2n —1

osztoja, ami csak a (2n — 1) — 2 - (n — 2) = 3 lehet, éspedig abban az esetben, ha n = 3e + 2 alaki. Vagyis i =

lehetséges még. Ekkor a (x) sorozatban éppen a 3-mal oszthat6 sorszamui pontok talalhatdéak. A sorszamokhoz 1-et,
ill. 2-t adva kaphatjuk az alabbi sorozatokat:

() Attn—2)+1; Ao(n-2)41 -+ -3 A%(n72)+17

() At(n-2)+2; Ao(n—2)42; - - - ;A%(n_g)w-

2n—1

A harom sorozat tartalmazza az Gsszes pontot. Az el6z6ekhez hasonldéan igazolhatd, hogy ha egy sorozat

n—2

elemet tartalmaz, akkor legfeljebb elem szinezhet6 ki gy, hogy a szinezés rossz legyen. Ez mindharom esetben

megtehetd, igy adédik, hogy n — 2 pontot még ki lehet szinezni rosszul, n — 1-et azonban mér nem.
Tehat: ha n = 3e 4+ 2 alakad, akkor £k =n — 1, kiilénben k£ = n.



