El6szor azt bizonyitom be, hogy a B halmaz minden eleme pontosan két A;-ben fordul els. A ¢) feltétel szerint
minden elem legalabb két A;-ben szerepel, ezért elegends azt megmutatni, hogy egyik elem sem fordul el6 legalabb
hérom részhalmazban.

Tegyiik fel, hogy X mégis eleme az A;, A;, A, halmazoknak, ebbdl ellentmondéashoz fogunk jutni. A b) feltétel
szerint az A;, Aj, Ay halmazok koziil semelyik kettének nincs az X-t6l kiilonb6z6 kozos eleme. A hdrom halmaz X-en
kiviili, 6sszesen 3 - (2n — 1) eleme igy mind kiilonboz6. A tovabbiakban nevezziik ezeket ,,mokas” elemeknek.

A ¢) feltétel szerint minden mokas elem elfordul legalabb egyszer a tovabbi 2n — 2 halmazban. Osszesen 3- (2n —1)
mokas elem van, ezért valamelyik halmazban koziilik 4 fordul el6 (3(2n — 2) — 3(2n — 1)). Ekkor ennek a halmaznak
az Ai, Aj, Ay valamelyikével legalabb 2 kozos eleme van, ami ellentmond a b) feltételnek. Ezzel belattuk, hogy a B
halmaz minden eleme pontosan két A;-ben szerepel.

Tegyiik fel ezutan, hogy megadtuk a megfelel§ hozzarendelést a B halmaz elemein. Mivel minden A;-nek n eleméhez

rendeltiink 0-t, ezért halmazonként leszamolva Osszesen a n(2n + 1) elemhez rendeltiink 0-t. Lattuk masfel6l, hogy

n(2n+1)

minden elem pontosan két halmazban fordul elé, ezért a B halmaz eleméhez rendeltiink 0-t. Ez pedig csak

akkor egész, ha n paros, tehat szilikséges feltétel, hogy n paros legyen.

Be fogjuk bizonyitani, hogy ez a feltétel elégséges, ilyenkor megadhaté az el6irt hozzarendelés. Irjuk fel egy szabalyos
(2n + 1)-szdg cstcsaira az 1, 2, ..., 2n + 1 szdmokat. Hizzuk be azokat az atlokat, melyek két olyan cstcsot kotnek
Ossze, melyek kozott legfeljebb g — 1 cstes van. (Ez egész, mivel n paros.) Igy minden cstcsbol n 4tlot huztunk be.

Jeloljik A; és A; kozos elemét (7, j)-vel (i < j). Ez egy kolcsondsen egyértelmi megfeleltetés, mivel minden elem
pontosan két halmazban szerepel, és b) fennall.

(i,7)-hez pontosan akkor rendeljiink 0-t, ha az i és j csics kozotti atlot behuztuk. Mivel minden csicsbol n 4tlo
indul, ezért ez egy megfelel§ hozzarendelés.

Tehat akkor és csak akkor végezhetd el megfelel6 hozzarendelés, ha az n paros.
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