Az a feltétel, hogy a A;As As haromszog nem egyenls szard, biztositja, hogy a kérdéses egyenesek léteznek és
kiillonbozsk. Tikrozziik a haromszog a; oldalegyenesét az A; cstucsbol induld belss szogfelezore. A kapott by egyenes
érinti a k beirt kort, mégpedig 77 pont tiikorképében, azaz Si-ben, tovabba érinti a haromszog ai-hez hozzairt &k
korét is (1. abra).
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1. dbra

Tekintsiik az M; koézépponta, M;T) = M;V; sugari korre vonatkoz6 inverziot. Ez az inverzié helyben hagyja a &
és kp koroket, hiszen mindketté meréleges az inverzié alapkorére: a T, illetve Vi metszéspontokboél a kézéppontokba
mutaté sugarak merélegesek egymasra. Allitjuk, hogy a b; egyenes inverze éppen a haromszog Feuerbach-kore. Ebbsl
a feladat allitasa kovetkezik. Mivel by érinti k-t és ki-et is, azért by inverze érinti k-nak, valamint k;-nek inverzét,
kovetkezésképp

egy hdromszog Feuerbach-kére érinti a hdromszdg beirt korét, tovabbd a hdarom hozzairt kort is.

A beirt kor és a Feuerbach-kor érintési pontja inverz képe annak a pontnak, ahol by és k érinti egymaést, vagyis az
S1 pontnak, és igy rajta van az M5 egyenesen. Ugyanez az érintési pont rajta van az M2Ss, M3Ss egyeneseken is, s
igy M1S1, M3Ss, M3S3 valoban egy ponton mennek at, ahogyan a feladat allitotta.

Annak igazolasa maradt még hatra, hogy b inverz képe a haromszog Feuerbach-kére. Mivel b; nem megy at az
inverzi6 kozéppontjan, Mi-en (a2 # as miatt), by inverze egy Mi-en atmend kor. S mivel az Ay As Az haromszog
Feuerbach-kore az M My M3 kozépharomszog koriilirt kore, elegend6 megmutatnunk, hogy Ms és M3 is rajta van by
inverz képén, azaz

M X - My My = MY - MyMs = M, T2,
ahol X, ill. Y az MjMs, ill. M1 M; félegyenesnek és a bi-nek metszéspontjai (2. abra). Mivel ATy = s — ay =
(a1 4+ az — a2)/2 és M1 As = ay/2, azért

(a2 — a3)’

MT? = (My Ay — AyTy) = 7

P az A;-b6l induld belss szogfelezdnek és ai-nek a metszéspontja, tehat

PAy = U8B py, - B2
as + as a2 + as
G1|G2—G3|
PM, = |M Ay — PAy| = —=——.
1= |MiAs 2] 2(as + a3)

1984-01-009-1.eps

2. dbra
Végiil a PX M; és PQ Az hasonlé haromszogekbdl
MiX : 4,0 = PM, : PA, — 202 =8| a2t a3 _ Jas —ag]
2(az +a3)  ajaz 2a3
vagyis
2
M1X~M1M2:M - AsQ - My My = M.@:Mljﬂf
2(13 2@3 2

A PY M; és PRAs hasonl6é haromszogekbdl pedig

MyY : AsR = PM, - PA; = 192~ %1
2(12
vagyis
MY - My Ms = laz —as| | laz — as| - a2 = M,T2
2&2 2

Ezzel a feladat allitasat belattuk, s azt is, hogy ez a kdzos pont éppen a beirt kor és a Feuerbach-kor érintési pontja.



