El6szoér megmutatjuk, hogy ha van olyan n > i > j szdmpdr, amelyekre a; < a;, akkor az egyenlStlenség bal oldaléat
csOkkenthetjiik azzal, hogy a;-t és a;-t felcseréljiik. Ugyanis a valtozas

aj a; aq a; - 1 1
(7+5)-(5+3)=w-w(z-5)<0

Mivel az a1, as, ..., a, szamokat csak véges sokféleképpen permutalhatjuk, a cseréket elég sokszor elvégezve a szama-
ink mé&r monoton nének, s kézben a bal oldal értéke minden esetre nem nétt. S mivel ekkor mar a;>1, as>2, ..., ap>n,
kapjuk, hogy az legalabb
1 2 3 no o1
ﬁ+ﬁ+§+'”+mzz_

amit bizonyitani kellett.
Megjegyzés. Ugyanezzel a gondolatmenettel lathaté be a kovetkezs allitas is: ha

1 <22 <...< @y és y1 <y2<...<yn

tetsz6leges szamsorozatok, i1, i2, ..., i, pedig az 1, 2, ..., n szdmok tetszGleges permutacidja, akkor

n n n
Z TkYnt1-k < Zxkyzk < Zxkyk
k=1 k=1 k=1



