Csoportositsuk a sorozat tagjait az ai-gyel valé osztasuknél felléepé maradék szerint. Nem lehet, hogy minden
csoportba csak véges sok elem keriiljon, hiszen csak véges sok csoport alakulhat ki (legfeljebb a; darab), és a sorozat
végtelen. Van tehét olyan csoport, amelyben végtelen sok elem van. Legyen ennek a,, an, tetszéleges két eleme, melyek
indexére 1 < p < m teljesiil. Mivel ezek az elemek ugyanabban a csoportban vannak, kiilonbségiik oszthat6 a;-gyel:

(]‘) Qm —ap =Y - ay,
ahol y egész szdm, és p < m, a, < a,, miatt pozitiv is. Tehat
(2) am = ap + yar,

ami éppen egy a kivant eléllitasok koziil. Mivel az ap, a,, elemeket végtelen sokféleképpen valaszthatjuk meg, ezzel a
feladat allitasat bizonyitottuk.

Megjegyzések. 1. megoldasunkban g és z értéke 1-nek adodott. Kénnyen lathatd, hogy rogzitett x mellett y értéke
mér nem mindig lehet rogzitett, példaul biztosan nem az, ha a,, = n! (n faktoralis). Erdekes volna megvizsgalni, hogy
minden sorozatra igaz-e, hogy tetsz6leges n-hez talalhatok benne olyan ayp, am, a4 elemek, amelyekre a,, = za, + ya,,
ahol x, y n-nél nagyobb egészek.

2. Konnyen lathato, hogy sem a sorozat monotonitasa, sem a tagok pozitiv volta nem sziikséges feltétele az allitasnak
(az persze kell, hogy a tagok egészek legyenek).



