Ha n = 1, legyen by = (1 + q) a1. Erre a) és ¢) teljesiil, b) pedig — mint barmely més by -re — semmitmondo. A
tovabbiakban feltessziik, hogy n > 1, és megmutatjuk, hogy a

kaZaiq‘FH, (k=1,2,...,n)
i=1

szamok megfelelGek.

a) ax < by, hiszen a by, -t definialé Gsszeg egyik tagja ay.
b) Altalaban |i — k| +1 > |i — k — 1|, tehat

q-aid™* < agF
Ha azonban i = k + 1, akkor |[i — k| + 1 > |[i — k — 1|, tehat ¢ = k 4 1 mellett
i—k—1]

qaiq " < a;ql"

is igaz. Ezek szerint, ha 1 < k <n — 1, akkor

n n
i—k i—k—1
¢y aid"M <Y aig
i=1 i=1

azaz q by < bpy1- A q bpy1 < by egyenlGtlenség bizonyitasa hasonldéan torténhet.
¢) Szedjiik Gssze a by + ... + b, Osszeg a; -t tartalmazo tagjait, és jeloljiik ezek Osszegét s; -vel:

Sz—zaq“ k< g Z q\z Fl— g (Zq +Z ) 1+q a.

k=—o00

Mivel s1 + ...+ sp, = b1 + ... + by, ebbdl kovetkezik a bizonyitandé egyenlétlenség.
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