A megoldést két 1épésben végezziik el. El6szor megmutatjuk, hogy van olyan legrévidebb at, amelyen a haromszog
A csticsédbol kiindulva a B és C' csticspont ellendrizhets. Ezutan azt latjuk be, hogy ezen az uton haladva a haromszog
minden pontja beleesik a mtiszer hatésugaraba.
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A magassag felét valasszuk egységnek <ekkor a haromszog oldala %) . Ahhoz, hogy a B és C pontot ellendrizziik,
el kell jutnunk a B és C koriili, 1 sugara koérvonal valamely B’, ill. C’ pontjaba. Feltehets, hogy a katona a C’ pontot
érinti el6bb, és igy azt kell vizsgalnunk, hogy AC” 4+ C’B’ miko minimélis.

1. dbra

Rogzitett C’ esetén C'B’ akkor legkisebb, ha B’ a C'B szakasz és a B koriili kérvonal B” metszéspontjaba esik,
hiszen egyébként C'B’ + B'B > C'B = C'B"” + B"B és B'B = 1 = B”B. Feltehetjiik tehat, hogy C’-t6l a katona a
(' B szakaszon halad tovabb. Ha ttjat a B pontig folytatna, akkor C’ helyétdl fiiggetleniil mindig egységnyivel t5bb
utat tenne meg, azaz felhasznalva, hogy AC” 4+ C”B” ugyanakkor minimalis, mint AC” + (C"B” +1) = AC"+ C"B’, azt
kell eldénteniink, hagy az A-bol B-be vezetd és a C' koriili kor egy pontjat tartalmazéd utak koziil melyik a legrovidebb.
Ehhez jegyezziik meg, hogy ha A-bol B-be tigy akarunk a legrévidebb titon menni, hogy kézben egy AB-vel parhuzamos
e egyenes valamely P pontjat is érintjiik, akkor P-nek az e egyenes és AB felez6 merdlegesének () metszéspontjat kell
valasztani (kozismert megoldas: B-t e-re tiikrozziik és A-t e tiikdrponttal dsszekotjiik).
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1. dbra

Masrészt, a felez6merélegesen mozgd R pontok esetén AR + RB annél kisebb, minél kozelebb van R az AB
szakaszhoz. Ezek utan a C’, C”, F pontok helyzetét figyelve vilagos, hogy minimalis hossztisagi utat akkor kapunk,
ha a katona A-tol az F felez6pontba megy, majd onnan ttjat F'B mentén folytatja (2. dbra).

Ezutan belatjuk, hagy ha most az AF B’ 4t minden pontja koré egységnyi sugarral kort irunk, akkor ezek a korok
az egész ABC haromszoglapot befedik.




Az AB szakasz T felez6pontjat vetitsiik merélegesen BC-re és C'A-ra, igy kapjuk a @ és P pontot. Az F koriili
egységnyi sugard kor @Q-n és P-n megy at (Thalész-tétel), igy lefedi a TQCP négyszoget. Mivel FB’ = FB — 1 =
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\/; —1 <1, B"a QFT 60°-0s korcikk belsejében van (T'QF szabalyos haromszog, hiszen CTQ< = 60°). Emiatt

B'T <1és BQ < 1, és mivel B'B = 1, a B’ koriili kor lefedi a TBQ haromszdget. Hasonloan, B’ tiikorképe A’ koriil
egységnyi sugart kort htizva ez a kor lefedi az AT P haromszoget. Tehat mar az A’, F, B pontok koriili korok lefedik
a haromszoget, és ezzel az allitast bebizonyitottuk.



