Jeloljiik valamely H ponthalmaz kiilonboz8 pontparjai altal meghatarozott egyenesek halmazat F(H)-val. Ha
egy H ponthalmaz centralszimmetrikus C' centrummal, akkor minden C-n 4t nem mend, E(H)-beli e egyeneshez
talalhato téle kiilonbozs, vele parhuzamos, E(H)-beli egyenes, ilyen példaul e-nek C-re vonatkozé tiikorképe (ami
nyilvan E(H)-beli). Gondot csak a C-n atmend egyenesek okozhatnak. Ha H nem csak ugyanazon az egyenesen levé
pontokat tartalmaz, ezen a kovetkez6 modszerrel segithetiink. Vegyilik H tetszSleges C-t6l kiilonb6z6 P pontjat (itt,
és a tovabbiakban k6z6mbos lesz, hogy C H-hoz tartozik-e vagy sem), és tiikrozziik H-t P-re. A H halmaz P-re
vonatkozo H* tiikorképébdl és H-bol all6 H), halmazban mar a P centrumon atmend egyenesek sem okoznak gondot.

Valoban, legyen @Q tetszdleges pontja H-nak, amelyik nincs a PC' egyenesen. A PQ egyenessel parhuzamos, téle
kiillénb6z6 egyenest mar E(H )-ban talaltunk: ez a P, @ pontok C-re vonatkozo P, @1 tikorképén atmend egyenes.
(Hasonl6 a helyzet, ha Q-t H*-bol vélasztjuk, ekkor mar E(H*)-ban van PQ-val parhuzamos, t6le kiilonb6zs egye-
nes.) Azt kell még belatnunk, hogy a PC egyeneshez talalhato E(H))-ben vele parhuzamos, t6le kiilonboz6 egyenes.
Ilyen egyenest kapunk tetszéleges nem PC-n levd H-beli (Q-bol kiindulva: ha ismét Q1 jeloli @Q-nak C-re vonatkozo
tiikorképét, és Q* a P-re vonatkozot, a Q1Q* egyenes parhuzamos PC-vel, és nem azonos vele.
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A feladatban feltett kérdésre tehat igenld a valasz: ilyet kapunk példaul, ha tetszéleges térbeli (nem egy sikban
levd) centralszimmetrikus H halmazt tiikroziink valamelyik, centruméatol kiillonb6z6 pontjara, és vesszik az eredeti, és
a tiikkrozésbol szarmazo pontok egyesitését.

Kiss Emil (Budapest, Fazekas M. Gyak. Gimn., IV. o. t.)

Megjegyzések. 1. Legyenek Py, Ps, ..., Py, C tetszleges térbeli (nem egy sikban levs) pontok (k = 3), jeloljik P; C-
re vonatkozo tiikorképét Pyp-val (i =1, 2, ..., k) és P;-nek Pap-ra vonatkozo titkorképét P-gal (i =1, 2, ..., 2k —
1). Akkor az M = {P,, P}, (i = 1,2, ..., 2k — 1) ponthalmaznak megvan a feladatban mondott tulajdonsaga. A
kapott M pontrendszerhez 4k — 2 pont tartozik, ennek legkisebb értéke 10. Megfelels pontrendszert kapunk, ha M-hez
hozzavessziik Pog-t, vagy C-t és C-nek Pog-ra vonatkozo tiikorképét, vagy akar mindharom pontot. Ennek megfelelgen
4k —1, 4k, és 4k+1 elem(i ponthalmazt kapunk, tehat minden n = 10 természetes szamhoz talalhat6 n-elemi megfelels
ponthalmaz.

2. Ha H; és Hy, megfelels centralszimmetrikus halmazok k6z6s C centrummal, akkor a halmazok egyesitésébdl
allo H halmaz is megfelel6 (ennek belatasat az olvasora hagyjuk). Konnyen lathato, hagy tetsz6leges k = 3 mellett a
2k csticsu szabalyos sokszog cstuicsainak a halmaza megfelels (csak éppen nem térbeli) Ha tehat a térben kiilonbozd,
egy ponton atmend sikokban olyan péaros cstcsu szabalyos sokszogeket vesziink fel, amelyek centruma a sikok k6zos
pontja, ezek csiicsainak az egyesitése mar a feladat 6sszes kovetelményét kielégiti. Igy szarmaztathato peldaul a kocka
élfelez6pontjainak a halmaza, tehat ez a halmaz is megfelels.

3. Erdekes kérdéseknek latszanak a kovetkezok. Van-e 10-nél kevesebb pontbol all6 megfelels halmaz? Igaz-e, hogy
minden megfelel6 halmaz centralszimmetrikus? Szarmaztathatjuk-e az Osszes megfelels halmazt a fenti modszerek
kombinalasaval?



