Jeloljiik az adott sorozat 2" — 3 elemét a,-nel és egy, a kdvetelménynek megfelels részsorozat k-adik elemét bg-val.
(Megjegyezziik, hogy a kivant részsorozat elemeinek Gsszeéllitasa tobbféleképpen lehetséges.) Azt fogjuk megmutatni,
hogy ha mar talaltunk a részsorozat céljara k szamid megfelel6 elemet, és ezek by, bs, ..., by, akkor taladlhatunk
hozzajuk olyan by 1-et, amely amazok mindegyikéhez relativ prim (és nagyobb néluk). Egyszertibben igy mondhatjuk
a talalt kovetelményt:

br+1 és a by -bg-... by

szorzat relativ primek.

by és by szerepére megfelel mindjart by = az = 5, by = ay = 13. Igy a biby = sy szorzathoz relativ prim, nala
nagyobb a,-et keresiink b3 szerepére. Azt a kizaro kovetelményt, hogy (2" — 3)-nak ne legyen kozos osztoja sa-vel,
azzal fogjuk biztositani, hogy a (2" — 3) kozelében levs ¢, = a, +2 = 2" — 1 szam legyen tSbbszorose so-nek. Ha
ugyanis ez teljesiil, akkor a,, és so barmely k6z0s osztdja egyszersmind a,-nek és c,-nek is kdzos osztdja, tehat osztdja
ezek kiilonbségének, a 2-nek is. Igy, ha ez a kozos 0szt6 nagyobb volna 1-nél, akkor csak 2-vel lehetne egyenls. Amde a,
és ¢, paratlan volta miatt ez lehetetlen, tehat a,, és s valoban relativ primek. — Ilyen feltétellel sikeriil a,,-et taldlnunk.

Tekintsiik az a,, sorozat els§ (so + 1) szamu eleméhez, vagyis az as, as, ..., asys, szdmokhoz azokat a (legkisebb
nemnegativ) r maradékokat, amelyek az sp-vel valé osztésuknal rendre follépnek. Igy 0 < r < sy — 1, a lehetséges
kiilonb6z6 maradékok szama so. A tekintetbe vett elemek szama pedig 1-gyel tobb, van tehat legalabb ketts az elemek
kozt, amelyekre a maradék egyenld. Jeloljiik ezeket (vagy ha tobb van, két ilyet) a;-vel és a,-val (u > t), eszerint

Qy —ap = 2% — 20 =28 (2%t — 1),

oszthato so-vel; és mivel sy paratlan, azért a zarojelbeli tényezdnek osztoja: 271 — 1 = dss, ahol d termeészetes szam.
igy pedig az el6rebocsatottak szerint dsg — 2 = 2u=t _ 3 = g,_;-nek nincs kdzos osztoja so-vel, tehat lehet bs = a,—¢.

Eljarasunk alkalmas by, ba, ..., bg-hoz megfelel§ by keresésére is, so helyére a by - by - ... - by = sj szorzatot
véve, hiszen az ss-re mondottak érvényesek si-ra is és nem hasznaltuk ki, hogy so-ben éppen 2 elemét szoroztuk 6ssze
a részsorozatnak. — Ezzel feladatunkat megoldottuk.

Megjegyzések. 1. Vehettiik volna bs szerepére a kovetkezdket is:

2sy —1 =27t _3—q,_, 1,

4d52 +1= 2u7t+2 —3= Ay—t+2,

hiszen két szomszédos természetes szdm mindig relativ prim egymashoz, és ha 2¢sy nek, ill. 4css-nek nincs kozos osztoja
bs-mal, akkor s;-nek sincs.

2. Szemléletesen szolva: annak, hogy az a, sorozatra igaz a feladat allitasa, hogy tehat az a, sorozatban ,sok”
relativ prim szam van, az az oka, hogy ¢, = a, + 2 sorozatban ,s0k” nem relativ prim szampéar van. Az utébbi éallitas
pontos alakja a kovetkezs: tetsz6leges paratlan s szdmhoz van olyan n index, hogy ¢, oszthato s-sel.



