I. megoldas. Megmutatjuk, hogy x legfeljebb 2 jegyii lehet. Legyen ugyanis n-jegyd, vagyis
10" <z < 10™,
ekkor, ha n > 2, megbecsiilve (1) bal oldalat feliilrél, a jobbat alulrél
9" > p(z) = x(r — 10) — 22 > 10"(10" "2 — 1) — 22,

és ha n > 2, akkor a jobb oldal 10™-nél nagyobb, tehat nem &llhat fenn az egyenlStlenség.
Legyen marmost = 10a + b, akkor (1) jobb és bal oldaldnak kiilonbsége igy irhato:

100a(a — 1) + 19ab + b* — 10b — 22 = 100a(a — 1) + 19ab + (b — 5)* — 47 = 0.

Itt csak a = 1 lehet, mert ha a > 1, akkor az els6 3 tag Osszege 100-nal nagyobb, masrészt a = 0 sem lehet, mert 47
nem négyzetszam.
Haa =1, (1)-bol a
b(b+9) =22

egyenlet adodik, amelynek egyetlen pozitiv egész megoldasa b = 2, tehat a keresett szadm = = 12.
Gonddcs Ferenc (Gy6r, Révai M. Gimn.)

IT. megoldas. Mivel (1) bal oldaldn p(x) > 0, egyenletiinknek csak azok kozott a szamok kozott van megoldasa,
amelyekre a jobb oldal sem negativ:
z® — 10z — 22 > 0.

Az egyenlGség az
10— v188
= 5 ~
szamokra teljesiil, tehat egyenlGtlenségiink megoldasa: < x1, és > xo. Mivel z természetes szam, x > 12. Az els6
érték, x = 12, megoldasa egyenletiinknek.

Megmutatjuk, hogy mas megoldas nincs. Ha x > 13 akkor a jobb oldalon
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2 =100 —-22=(r —12)(z+2)+2> (z +2) + 2 > =,

viszont p(z) < x. Valoban, ha x n jegyt (n > 2), akkor = 10" 'A + B, ahol A az x szam els6 jegye, és a tobbi
(n — 1) jegy szorzata legfeljebb 9" !, Emiatt

pz) <A- 9" <10 A+ B=u.

Tehat egyenletiink egyetlen megoldasa z = 12.
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