Legyen a kérdéses ABCD = T tetraéderen C'D > 1, ekkor az AB élben talalkoz6 ABC és ABD haromszoglapok
egyik oldala sem nagyobb 1-nél. Ugy fogjuk modositani T-t, hogy a feltételek tovabbra is teljesiiljenek és az uj térfogat
minél nagyobb legyen. Allitsuk T-t az ABC' lapra és toljuk el C és D cstcsat AB-vel parhuzamosan az AB él S felezs
mer6leges sikjaba, a C1, ill. D; helyzetbe (ha valamelyik e csucsok koziil éppen S-ben van, azt valtozatlanul hagyjuk).

Igy az ABC D, = T, tetraéder térfogata egyenlé T-nek V térfogataval, mert ABCY, ill. ABC alaplapjuk teriilete,
valamint ra meréleges magassaguk egyenls, hiszen DD; parhuzamos az alaplap sikjaval. A C1 A, C1B, D1 A, D1 B élek
egyike sem nagyobb 1-nél, mert ha pl. eredetileg AC > BC allt, akkor C1 B = C1 A < CA < 1.

Toljuk el C1-et az alapsikban, Dq-et az ABD sikban az AB szakasz felez6 merdleges egyenese mentén a Ca, ill. Do
helyzetbe tigy, hogy CoB = Dy B = 1 legyen. Igy az ABCo Do = T tetraéder Vs térfogata nagyobb V-nél, vagy egyenld
vele, hiszen sem ABC, alaplapjanak teriilete, sem erre meréleges magassiga nem kisebb T3 fent emlitett alaplapjanal,
ill. magassaganal.

Forditsuk végiil az AB D5 lapot az alapsikra meréleges helyzetbe, és legyen Do 1j helyzete D3, ekkor az ABCy D3 =
T5 tetraéder Vs térfogatara egyrészt Vs > Vo > V| masrészt AB hosszat a-val, felezGpontjat F-fel jelolve
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hiszen az AB alap és vele szemben a Cs, Do, ill. D3 cstics egybevagd egyenlGszart haromszogeket hataroz meg,
egységnyi szarral.
A feladat allitasanak bizonyitasaul elég belatnunk, hogy ha (0 <)a < 1, akkor V3 < 1/8 térfogategység. Valoban,
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mert az utolsé alakban egyik zarojeles tényezé sem negativ, hiszen a masodikban sem a, sem a® nem nagyobb 1-nél.
Ha a =1, akkor V3 =1/8, és C2D3 = = a4/3/2 > 1 qmallskip
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Megjegyzés. To-hoz egy lépésben jutunk a kovetkezd meggondolassal. Az élekre tett feltevés miatt 7' benne van az
A és B csucsok koré irt egységsugart gombok kozos részében. Ezek az ABC lap sikjat egységsugaru korokben metszik,
és e két kor egyik metszéspontja a fenti Co, a két kor kozos részének az AB egyenest6l legtavolabbi pontja. Ugyanigy
a két gdmb kozos részében egyetlen pont sem lehet messzebb az AB egyenest6l, mint Cy, és Do az ABD lapsiknak
az a pontja az AB egyenesnek D-t tartalmazo6 oldalan, ahol e lapsik altal a két gdmbbdl kimetszett egységkor metszi
egymast.



