I. megoldas. Legyen az adott szakaszok kozos kezdGpontja O, végpontjaik egy bizonyos helyzetben A, B, C, D,
a betiizést ugy valasztva, hogy ABCD ne hurkolt négyszoget adjon.

2. dbra

Ennek teriilete, mint ismeretes (2. abra)
1
(2) t:E-AC'-BD-sin%

ahol ¢ az AC és AD &tlok altal bezart szog.
A szakaszok kolesonos helyzetét valtoztatva mindig fennall

AC<AO+0C, BD<BO+0D, (0<)sin¢<l,

tehat

t < =(AO + OC)(BO + OD).
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Itt az egyenlGség teljesiil, (2) tényezdi (egymastol fiiggetleniil) elérik legnagyobb értékiiket, ha az OA és OC), vala-
mint OB és OD szakaszok egymés meghosszabbitasédba esnek — mas széval, ha O az AC és BD &tlok metszéspontjava
vélik —, és ha még ¢ = 90°, vagyis az 4tlok merdlegesek egymasra. Ekkor ¢ legnagyobb értéke csak a szakaszok hosszatol
és azok két parba rendezésétdl fiigg.

A 4 szakasz 2 parba éllitasa haromféleképpen lehetséges, mert az elsének kivalasztott szakasz meghosszabbitdsaba a
tovabbi 3 barmelyikét &llithatjuk, és ezutan mindig a maradé 2 szakasz alkotja a mésik part. Legyen a 4 szakasz hossza
D, q, T, s ugy, hogy p > q > r > s(> 0), igy a kétszeres teriilet legnagyobb értéke a kovetkezs 3 szorzat valamelyike:

2t = (p+q) (r+s), 202=(p+r)(g+s), 2z=(p+s)(g+r)
A harmadikbodl az els6t, majd a mésodikat kivonva a kiilonbség igy alakithato:
Ats—t)=@-7)(a—s), 20tz—t2)=(p—q)(r—s)

Ezek egyike sem negativ, tehat t3 > 1, t3 > to, igy p-nek s-sel — vagyis a leghosszabb szakasznak a legrévidebbel —
egy atloba allitasa esetén kapunk legnagyobb teriiletii négyszoget (3. abra).
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II. megoldas. A fentebbi jelolésekkel az OAB, OBC, OCD és ODA haromszog teriilete kiilon-kiilon akkor a
legnagyobb, ha O-bol kiindulé két oldaluk meréleges egymasra. Ez a 4 feltétel egyidejiien teljesithetd Ggy, hogy a négy
haromszog O-nal levs derékszogeivel kitoltjiik az O pont koriili 360°-os szogtartomanyt, és ekkor az ABC D négyszog
teriilete is a legnagyobb, egyenlé a négy derékszogi haromszog teriiletének Osszegével. Ebben az elhelyezésben 2-2
szakasz egymés meghosszabbitasiba esik, és az ABCD négyszog egy-egy atlojat alkotja.

A szakaszok fenti 3 parositasabol akkor kapunk legnagyobb teriiletet, ha az egyik atlo a legkisebb és a legnagyobb
szakasz Osszege. Ismeretes ugyanis, hagy két egyenld keriiletii téglalap koziil annak nagyobb a teriilete, amelyikben
az oldalak kiilonbsége (abszolut értékben) kisebb. Mas szdval, ha két (két-tényezGs) szorzatban a tényezsk Osszege
ugyanakkora, akkor az a szorzat nagyobb, amelyikben a tényez6k kevesebbel térnek el egymaéastol. Esetiinkben a két

tényez6 a 4 adott szakaszbol alkotott két paros Osszeg, és ezek eltérése akkor a legkisebb, ha a legkisebb szakaszt a
legnagyobbikkal allitjuk parba.

3. dbra



