A megoldasok soran a kovetkezd jeloléseket fogjuk hasznalni: A jarmivek sebességét — mint az ilyen feladatoknal
ez szokasos — allandonak tételezve fel, legyen a tehergépkocsi sebessége v, a személygépkocsi sebessége V', A és B
tavolsaga s, a hazaérkezés kozos idépontja x.

I. megoldas. Az els6 talalkozasig a tehergépkocsi vta, a személygépkocsi V' (t2 — t1) utat tesz meg, és ez egylitt a
teljes uthossz
s = ’Ulfz + V(tg - tl).

A tehergépkocsi menetideje 1 — r 6raval tobb, mint a személygépkocsié, mert az utobbi A-bol ¢; éraval késébb

indult, és B-be r éraval késgbb érkezett, mint a tehergépkocsi, azaz
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E két egyenletbdl az s utat kikiiszobdlve
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és ezt a v/V hanyadosra, mint ismeretlenre rendezve a
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egyenlethez jutunk, amelynek pozitiv gyoke

v 1
= =— 2 4+ 4oty — t1)).
% 2t2(7“+ )
to > t1(> 0) esetén a gyok mindig valés. A negativ gyoknek nem tulajdonitunk értelmet.
A miésodik talalkozas utdn mind a két gépkocsi még x — t3 ideig volt aton, és ezalatt egyiittesen ismét befutottak
az s utat, azaz
’U(CE - t3) + V(,’E — lfg) =s=uvty + V(fz - tl),

amibd6l V' + v-vel val6 osztés és rendezés utan
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A numerikus adatokkal

azaz a két gépkocsi 16 o6ra 24 perckor ért haza.

Megjegyzések. 1. Kozvetleniil az (1) egyenlet egy kissé atrendezett alakjahoz vezet a kovetkezs meggondolas. Az
elss talalkozasig a tehergépkocsi vta, a személygépkocsi V' (t2 — ¢1) utat tett meg, és ekkor mindegyik el6tt annyi at
1% (fz — tl)

v

vt
allt, mint amennyit a masik mar megtett. A tehergépkocsi a hatralevé utjat id6, a személygépkocsi 72

id6 alatt teszi meg, de ez utébbi r 6raval késGbb ér célba, ezért
Vi(te —t t
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2. Hasonl6 gondolatmenettel x is meghatarozhat6. A visszainduldstél a masodik taldlkozasig a tehergépkocsi a
V(,’E — t3)

személygépkocsi el6tt allo V(z —t3) utat tette meg. Ehhez
v

(CE — lfg)

a talalkozés elGtt Y

idére volt sziiksége. Hasonldan a személygépkocsi

id6vel indult vissza. Ennek a két id6nek a kiilonbsége egyben az egész ut megtételéhez
sziikséges id6k kiilonbsége is. Az odamenetre vonatkozo adatok szerint ez az idgkiilonbség 1 — r, azaz
V(z—ts) wv(x—ts)
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amibdl ¢ a v/V hanyados ismeretében kiszamithato.

II. megoldas. Legyen az els6 talalkozas helye C'. A személygépkocsi és a tehergépkocsi menetidSinek ardnya az
AB uton ugyanaz, mint az AC uton. Legyenek a menetid6k az AB uton T, illetéleg t, igy

T:t:(tg—tl):(t—tQ)



Masrészt lattuk, hogy
t— T = tl —T.

T kikiiszobolésével
fz — (2t2 —T‘)ﬁ-i—tg (ﬁl —7‘) =0,
ahonnan a nagyobbik gyok
1
t:t2+§(—r+ r2 4+ 4to(ts — t1))

(ugyanis nyilvanvaléan ¢ > to, a méasik gyok nem adhatja a feladat megoldasat).

Most mar kiszamithatjuk a masodik talédlkozastol a hazaérkezésig eltelt x — t3 id6t. Ennyi id6 alatt a teherauté az
egész Ut (x — t3)/t részét, a személyaut6 az (x — t3)/T részét teszi meg, a ketts egylitt az egész utat — az ut 1-szeresét
— adja, azaz
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A numerikus adatokkal t = 6, x = 16,4 adodik.

II1. megoldas. Megoldhatjuk a feladatot a mozgasok id6—ut grafikonjanak vazlatara tamaszkodo szamitéssal is.
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Mindegyik aut6 oda vissza utjat (kiilon-kiilon) egyenld hajlasu szakaszok abrazoljak, ezért végpontjaik, valamint
a talalkozasokat jelenté pontok koziil alkalmasan valasztott pontharmasok hasonlé haromszogeket hataroznak meg, és
ezek alapjabol a taldlkozasi pontok vetiiletei aranyos részeket vagnak le. Az 1. abra jeloléseivel
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1. 4bra

Legyen A1 As = u az az id§, amennyivel az els6 taldlkozas utédn a személyauté A-ba érkezik. Ezt mint az els6 két



hényados egyenléségébsl addédo mésodfoki egyenlet pozitiv gyokét kapjuk:
tg — tl . u
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1
U—E(T—F \/T2+4t2(t2—t1)).

Ennek alapjan a keresett idépont a negyedik és a mésodik hanyados egyenléségébdl adodik:
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Numerikusan u = 8/3 ora, és = 16,4 ora.



