Adjuk hozza az els6 egyenlethez a masodik egyenlet 3-szorosat, igy a bal oldal (z + y)3 lesz. Ebb6] kobgyokvonassal
(1) x4y = Va+3b,
majd ezt a masodik egyenletbe helyettesitve osztassal
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hacsak a+3b # 0. Szoritkozzunk egyelGre erre az esetre. Feltételiink mellett x+y és zy mindig léteznek és egyértelmiien
meghatarozott értékek, mert a kobgyokvonas a valos szamok korében mindig elvégezhets és egyértelmi. Legyen

Va+3b=B é b/B=C,
ekkor = és y a kovetkezs egyenlet két gyoke:
22— Bz+C =0,
vagyis
1 1
5(B +VB?—-4C) ¢ 5(B - VB?-40C),
barmelyik sorrendben véve. A diszkriminanst a-val és b-vel kifejezve
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x és y akkor valosak, ha a négyzetgyok alatt pozitiv szam vagy nulla all. A négyzetgyok alatti tort értéke akkor
pozitiv, ha szdmlaléja és nevezGje egyszerre pozitiv vagy negativ, tehat ha

a—b>0 é a+3b>0 vagy a—b<0 é a+3b<0.

Az els6 esetben, ha b > 0, akkor a +3b =a — b+ 4b > a — b, tehat elég feltenni, hogy a — b > 0; ha pedig b < 0,
akkor a — b = a + 3b — 4b > a + 3b, és igy elég az utdbbi kifejezésrsl megkovetelni, hogy pozitiv legyen. Hasonlo
meggondolasokat alkalmazva a masodik esetben is, azt nyerjiik, hogy z-re és y-ra két killonb6z6 valos érték adodik (és
mint mar mondtuk, szerepiik felcserélhetd), ha

I.La-b >0 é b>0, vagy
II.a+30b>0 é b<0, vagy
II.a+3b<0 és b>0, vagy
IV.a—b <0 és b<O.

A négyzetgyok értéke nulla, ha a = b (és # 0, killénben a + 3b = 0 lenne), ekkor egy megoldas van:

1
T=y= 5\3/a+3b.
Ha végiil a +3b = 0, akkor z +y = 0, és ez a masodik egyenlettel csak ugy fér 6ssze, ha b = 0; ekkor a = —3b =10
is fennall. Ekkor minden z-re y = —xz valasztassal megoldasat kapjuk az egyenletrendszernek. — Ha viszont a +3b =0

és b # 0, akkor az egyenletrendszernek nincs megoldasa.

Megjegyzések. 1. Ha (2)-ben a szamlalobol és nevezdbdl kiilon-kiilon vonunk négyzetgyokot, elveszithetjiik a III. és
IV. eseteket.

2. Az 23 + % = (z +y) (2% — zy + y*) azonossag felhasznalasaval és a két egyenlet elosztasaval (z,y, z +y # 0) az

:1:2—a:y—|—y2 _a
xy b

egyenlethez, majd z/y = u helyettesitéssel rendezés utan az
u?—(1+a/b)u+1=0

masodfoka egyenlethez juthatunk. u-t kiszamitva az egyik gyok a méasikkal kifejezhets. E kifejezést pl. (1)-be helyet-
tesitve a gyokok maguk is kiszamithatok, de a fentieknél lényegesen bonyolultabb alakban ad6dnak.



