I. megoldas. Vildgos, hogy nem lehet mindkét fellépd szogfiiggvény negativ. Belatjuk, hogy egyik sem lehet az.
Ha ugyanis pl. sinx < 0, cosx > 0, akkor a bal oldalt

sinz 4+ cosz (1 + sinx)

alakban irva 0 < 1+sinz < 1, igy mindkét tag abszolit értéke kisebb, mint 1, és az elsd tag negativ, tehat a kifejezés
kisebb, mint 1. Hasonloan lathato, sinz és cosz szerepét felcserélve, hogy cosz sem lehet negativ.
Ha sinz > 0, cosz > 0, akkor — mivel 0 és 1 kozti szdm nem kisebb, mint a négyzete —

sinz + cosx + sinzcosx > sinx + cosx > sin?z + cos’z = 1.

Itt mindeniitt az egyenlGség jelének kell fennallnia ahhoz, hogy (1) teljesiiljon. Az els6 esetben akkor all egyenléség, ha
vagy sinz = 0 — és ekkor cosz > 0 folytan, cosx = 1 —, vagy cosz = 0, sinz = 1. Ezekben az esetekben (1) valoban
fenn is all, tehat megtalaltuk az egyenlet Gsszes megoldasat. A megfelels szogértékek:

x=k-360°(k=0,£1,+£2,...)és 2 =90°+%k-360°(k=0,£1,£2...).
II. megoldas. Vigyiik at a bal oldal harmadik tagjat a jobb oldalra és emeljiink négyzetre
sin? z + cos? z + 2sinz cosz = 1 — 2sinz cos « + sin’ z cos? z.
A bal oldal els6 két tagjanak az Gsszege 1, igy az egyenlet a kovetkezs alakba rendezhetd at:

sinxz cosz (4 — sinzcosx) = 0.

Az utolso tényezs értéke legalabb 3, igy az egyenlet csak gy teljesiilhet, ha sinz = 0, vagy cosz = 0. Ezeket (1)-be
irva kapjuk, hogy cosz = 1, ill. sinz = 1 kell legyen. Ilyen = szogek valéban vannak is:

z =k - 360° (k=0,+£1,+2,..), il
z =90° + k - 360° (k=0,£1,+2,...).



