I. megoldas. Jeloljiik a keresett szamot igy: N = 7Ty = 10z +y, itt > 1, mert a szam kétjegyd. Hozzdadva N-hez
a szamjegyek = + y Osszegét az
Ny =10z 4+y+ (x+y)=1lz+2y

Osszeg utolso jegye az M = x + 2y szam utolso jegye lesz, elss jegye pedig z-nél M tizes jegyével nagyobb. Jeloljiik ezt
a jegyet k-val, erre 0 < k <2 mert M <3-9=27.

M és vele egyiitt N; utolsd jegye M — 10k = x + 2y — 10k, Ny els6 jegye = + k, igy N; jegyeinek Osszege
z+k+x+2y—10k = 2(x+y) — 9k. Ezt Nq-hez adva a keletkez6 No szamnak a jegyek felcserélésével keletkezs 10y + x
szamnak kell lennie:

Ny =11z + 2y + 2(z +y) — 9% = 13z + 4y — 9k = 10y + z.

Innen
6y + 9k = 12x, 2y + 3k = 4x.

Itt 3k és vele egylitt k is csak paros lehet, tehat & értéke 0 vagy 2.
Ha k = 0, akkor y = 2z, N jegyeinek Osszege = + 2y = bx egyjegyd, tehat x = 1, y = 2, és N = 12 megfelel a
feladat feltételeinek, mert
N1 =124+1+2=15, Ny =15+1+5=21.

Ha k=2, y =2z — 3, N jegyeinek Osszegére
20242y <3-9=27, 20 <bxr—6 <27, 26 < bx < 33.

Eszerint csak = = 6 lehetséges, igy y = 9, és N’ = 69 szintén megoldasa a feladatnak, mert r4& Nj = 69 + 6 + 9 = 84,
Ny =84+8+4=096.

II. megoldas. Jeldljiik a keresett 10x + y szambol a jegyei hozzdadasaval keletkezé szam jegyeit a, b-vel:
10z4+y+2x+y=11lz+ 2y =10a + b.
Feltétel szerint ehhez hozzaadva jegyeit a 10y + x szdmot kapjuk:
10a+b+a+b=11la+ 2b =10y + =.
A két Osszefiiggésbdl kikiiszoboljiik z-et:

11(10y + =) — (11z + 2y) = 108y
= 11(11a+ 2b) — (10a + b) = 111a + 21b.

Innen

a+Tb
36

Itt az utolso tort szamlaloja oszthato kell hogy legyen 36-tal, mert y egész, tovibba a legfeljebb 8, mert y nala nagyobb
és szamjegy. Igy a + 70 < 8+ 7.9 =71, tehat a + 7b = 36 kell hogy legyen. Innen

36y = 37a + 7b, y=a+

p—5_ 21

Ez csak ugy lehet egész, ha a — 1 oszthatd 7-tel, ami a szamjegyek koziil csak a = 1 és a = 8-ra kovetkezik be; b
megfelels értékei 5 és 4. A keresett szam jegyeinek felcserélésével keletkezd szam ekkor 11a +2b = 21, ill. 96, a keresett
szam tehat 12 és 69 lehet, és mindketts kielégiti a feladat feltételeit.

III. megoldas. Megmutatjuk, hogy a keresett szdm 3-mal oszthaté. Legyen ugyanis a szdm maradéka 9-cel osztva
r, akkor, mint tudjuk, jegyeinek Osszege is 7 maradékot ad 9-cel osztva, s igy a jegyek hozzdadasaval keletkezs szam
ugyanannyi maradékot ad 9-cel osztva, mint 2r, és ugyanennyi maradékot ad a jegyeinek Osszege is. Ha tehat a
keletkezett szamhoz tjra hozzaadjuk a jegyeinek Osszegét, az igy kapott szdm ugyanannyi maradékot ad 9-cel osztva,
mint 4r. Mésrészt ez a szam a keresett szambol a jegyek felcserélésével kaphato, tehat ugyanannyi maradékot ad 9-cel
osztva, mint az: r-et. Igy 4r-et 9-cel osztva a maradék r, vagyis 3r oszthaté 9-cel, 7 oszthaté 3-mal, tehat a keresett
szam 1is.

Masrészt korlatokat keresiink a szam jegyeire. A keresett szamot 10x+y-nal jelolve a kétszeri hozzdadéssal keletkezd
szam, amely a jegyek felcserélésével irhato, 10y + x, a névekedés

10y +z — (10z + y) = 9(y — z).

Ez egyrészt 9-cel oszthato, masrészt pozitiv, tehat = < y. Ez a ndvekedés a keresett szambol 4 szamjegy hozzaadasaval
keletkezik, melyek kozt van legalabb két kiilonboz6 (x és y), igy Osszegiik legfeljebb 3 -9 + 8 = 35 lehet, tehat



a keresett szam jegyeire tehat
r<y<x+3.

Ilyen tulajdonsagu kétjegyd, 3-mal oszthaté szamok a kovetkezsk:
12, 24, 36, 45, 57, 69, 78.

Ezeket kiprobalva adodik, hogy 12 és 69 a feladat megoldésai.



