Az a és b félegyenesek kozos kezdGpontjat jeloljiikk C-vel, a két kor kozéppontjat Op-gyel és Oz-vel, e harom
pont vetiiletét az AB egyenesen T-vel, Fi-gyel és Fa-vel. A vizsgalandd hirok egyenlGsége helyett nyilvan elegendd a
feliiknek, AF;-nek és BFs-nek az egyenlségét kimutatni.

1. dbra

Ha O; nem esik az AB egyenesre (azaz BAC<{ # 90°, akkor az AO1 Fy és a C AT derékszogi haromszogekben az
A-nal, illetSleg C-nél levs szogek merGleges szara hegyes szogek, ezért egyenlsk, s igy a két haromszog hasonlo, tehat
megfelel§ oldalaik aranya egyenld:
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Ugyanigy a BO2F» és C BT haromszogek hasonlésiga alapjan (hacsak ABC'< # 90°)
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Az allitas igazolasadhoz most méar elegend6 az AO,/C A és BO2/CB aranyok egyenlGségét belatnunk. Ez viszont
fennall, mert tagjaik a CAO; és a CBO4y derékszogi haromszogek befogoi, e haromszogek pedig hasonlok, mert C-nél
levé szogiik az a és b félegyenesek hajlasszogének negyedrésze.

Az dbran az ABC haromszog A-nal és B-nél levs szoge hegyesszog, meggondolasunk azonban akkor is helyes marad,
ha valamelyik (pl. az A-nal levs) szog tompaszog.

Abban az esetben viszont, ha pl. CAO;< # 90°, az AB egyenes atmegy O;-en, a T pont egybeesik A-val, igy

AF1=A01:%-CA=%-CT,

tehat az (1) Osszefiiggés ebben az esetben is fennall. A bizonyitas tovabbi része valtozatlanul alkalmazhat6 ebben az
esetben is.

2. dbra

Megjegyzés. Az (1) és (2) Osszefiiggések levezetésében nem hasznéltuk ki, hogy f szbgfelezs; ezek még akkor is
fennallnak, ha f az a és b hatarolta konkav szogtérben van. (Ekkor a két kor érintési pontja f-en kozrefogja C-t.)
AO1/AC, ill. BO2/BC &ltalaban azon szogek felének a tangense, amelyet f-nek ki-et érints félegyenese a-val, ill. ka-t
érintd félegyenese b-vel zar be. Ezeket a félszogeket d-val, ill. e-nal jelolve (1) és (2) alapjan a két korbol kimetszett
harok hosszanak aranyara (ismét a htrok felével szamolva)
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