I. megoldas. Nem nehéz meghatarozni a széoban forgo két szamot — jeloljiik ezeket = és y-nal —, majd negyedik
hatvanyaik Osszegét. A feladat szerint
z 4y = 10, xy =4,

igyxésya
22—-10z2+4=0

masodfoku egyenlet két gyoke, vagyis +5+ v21 és +5 — V21 (barmelyiket tekinthetjiik z-nek, a méasik az y). Negyedik
hatvanyaik 0sszege

(5+v2D) + (5 v2I)' = ((5+ \/5)2)2 +((5 - x/ﬁ)2)2 =
= (46 + 10V21)" + (46 — 10v/21)" = 2(46% + 10% - 21) = 8432,

II. megoldas. A feladatot egyszeriibben is megoldhatjuk, anélkiil, hogy a két szamot kiszdmitanank. Két szam ne-
gyedik hatvanyainak az 6sszegét ugyanis altaldban kifejezhetjiik a két szam Osszegének — jeloljiik p-vel — és szorzatanak
— jeloljiik g-val — a segitségével:

2
2yt = (@ 49D - 202 = (2 +y)* - 2my)” — 2ay)? =
— (p® —29)° — 24> = p* — 4p*q + 24°.

A p =10 és ¢ = 4 adatok behelyettesitésével:
xt oyt = 8432.

Megjegyzések. 1. A két szam negyedik hatvanyainak Gsszegét az Osszegiik és szorzatuk segitségével tobbféleképpen
is felirhatjuk, pl.

(z+y)" =2t + y* + 423y + da® + 622 = 2t + y* + dwy(a® + )+
—1—6(gcy)2 =2t y4 + 4;vy((x + y)2 — Qxy) + 6(xy)2.

Innen z* + y*-t kifejezve rendezés utan ismét a fonti kifejezést nyerjiik.

2. Az z* + y* polinom nem valtozik meg, ha benne z-et és y-t felcseréljiik, ugyanez all az « + y és xy polinomokra
is. Altalaban az zi, 3, ..., =, valtozok egy polinomjat szimmetrikus polinomnak nevezziik, ha a valtozoi helyébe
ugyanezeket a valtozokat egy tetszés szerinti mas sorrendben irva be a polinom nem valtozik meg (legfeljebb a tagok
sorrendje valtozik). Ha k < n, az x1, x9, ..., T, valtozokbol képezhets Osszes k-tényezls szorzatok Osszegét a valtozok
(k-adfoku) elemi szimmetrikus polinomjanak nevezziik. Marmost az algebra egy nevezetes tétele szerint minden szim-
metrikus polinom kifejezhetd a vdltozdi elemi szimmetrikus polinomjainak a polinomjaként. Ez a kifejezés (Osszevont
alakban) a tagok sorrendjétdl eltekintve egyértelmd.

Ezt a kifejezést allitottuk el6 a II. megoldasban, és nem véletlen, hogy ugyanarra az eredményre vezet az 1.
megjegyzés atalakitasa is.



