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Legyen k és k1 kozéppontja O, Oq, e-vel vald, valamint koézos érintkezési pontjuk F, Ei, ill. T1. Nyilvanvalé, hogy
ko az E'F, szakasszal és az E'Ty, F1T) negyedkorivekkel hatarolt sikrészben helyezkedik el, k-t és kj-et kiviilrdl érinti,
és Oy kozéppontja az F1 FE szakasz felez6 merdlegesén van. ke sugarat ro-vel, k-n, ill. e-n vald érintési pontjat T, ill.
Es-vel, és Os-nek OE-n valo vetiiletét Oj-vel jeldlve az 0020} derékszogi haromszogbdl

002 = 0,02 + 00 = E2E? + (OE — OLE)?,

AZAZ
(14+7r2)? =1+ (1 —1)%

és igy o = 1/4.

Vilagos, hogy k3 gyanant nem ki-et, hanem az EF5 szakasszal és az ETy, FoTs ivekkel hatéarolt sikrészben fekvs
kort kell tekinteniink, és hogy a k4, ks, . . ., k, korok is minden kisebb sorszami kort6l kiilonboz6k. Legyen a korsorozat
két egymas utani tagja k; és ki1, sugaruk r;, 7,41, érintkezési pontjuk k-val, ill. e-vel T;, T4 1, E;, E;41, kozéppontjuk
Oi, Oi11, és ennek vetillete OF-re O;, ill. O; ., végil O;41 vetiilete O;E;-re Oy, (az abran az i = 2 eset lathato).
Ekkor az 00;0;, 00;110;, 1, 0;0;410},, derékszdgl haromszoghdl:

EE; = 0,0; = \/003 — (OE - OlE)* = \/(1 +7:)° = (1 —m)* =2r,

ugyanigy
EEi+1 = 2,/Ti+1,

tehat

Ei1Ei = 0110y, = \/Oz‘OZZH - 0,0}, = \/(Ti +rin)? = (ri = rip1)” = 20T
Ezekkel EE; = EE; 41 + Eys1 Ei-bol
27 = 2T + 2R,

és a jobb oldal masodik tagjéval osztva
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VTirr  Ti
Innen ro = 1/4-del r3 = 1/9, és ebbdl r4 = 1/16. Az igy adodott

(3) + 1.

(4) i = =3,

sejtés teljes indukcioval azonnal igazolhato; ha ugyanis (4) érvényes, akkor (3)-bol

1
(i+1)>

=i+1, tehat 7,41 =

1
VTi4+1

Ezzel a feladat kérdésére a valaszt megkaptuk.



