Az (1) és (2) egyenletekbdl
(x+9)* = (@* +9%) = (@® - o) (VT — Vy)*,
(3) 2zy = a(a — 1)(Vz — /y)*.
Ezt felhasznalva a (v — /y)? kifejezést fogjuk atalakitani. Tagokra bontva és (1)-et felhaszndlva
(VE = Vi) = 2+ — 27 = a(v/7 — \/§) — 2//5F.
A jobb oldal utolso tagjat (3) alapjan igy alakithatjuk &t:
(4) 2/ = \/Azy = \/2ala — D(Vz - Vi).
Ezt behelyettesitve
Wz = vi)? = (a=V2ala=1)) (V3= V3.
Innen, ha vz — /y # 0, akkor
(5) VE == a—/Zala— 1),

ha pedig vz — \/y = 0, akkor (2)-b6l z = y = 0 adodik, ami a tetszés szerinti értéke mellett megoldasa az egyenlet-
rendszernek. A tovabbiakban csak az ettdl kiilonbozd megoldasokat keressiik.
Meg tudjuk hatérozni \/z — \/y-hoz hasonléan v/z +/y-t is, a négyzetét alakitva at (1), (4) és (5) felhasznéalasaval:

(Vo +9)* = w+y+2ya) = a(vVa — Vi) + v2a(a = (VT - \/y) =
= (a—l— 2a(a — 1)) (a— 2a(a — 1)) =a*—2a(a—1) =a(2 — a).

Innen

(6) VT + 5 =a2 - a).

(5) és (6)-bol

(7) \/Ezé(\/ 2—a)—+/2a(a—1) + )
(8) Vi = % (Va@—a)+ Vaaa— 1)~ a).

Végiil négyzetre emeléssel

i[ (2—a) +2a(a — 1) + a® + 2ay/a(Z — @) — 2a+/2a(a — 1)—
—2v/a(2 — a)2a(a — 1)] =
i (2a +2a+v/a(2 — a) — 2a+/2a(a — 1) — 2y/a(2 — a)2a(a — 1)) )
azaz
(9) x = % (a + Va2 - a)) (a —+/2a(a — 1)) .

Ugyanigy nyerjiik, hogy

(10) Yy = % (a —va(2 - a)) (a —v/2a(a — 1)) .

Ezek szerint csak (9) és (10) adhatja a feladat megoldasat — eltekintve z = y = 0-t6l —, feltéve, hogy értelemmel
bir a valos szamok korében, azaz sem a(2 — a), sem 2a(a — 1) nem negativ. Az elsé kifejezés a negativ és 2-nél nagyobb
értékeire negativ, a masodik azokra, amelyekre 0 < a < 1. Igy csak a = 0 és 1 < a < 2 értékek jonnek tekintetbe. Az
a =0 és a = 2 értékre (9) és (10) a mér targyalt ©+ = y = 0 megoldast adja, 1 < a < 2-re ettdl kiilonb6z6 értékparokat.
Az is vilagos, hogy az x-re és y-ra (amik (1) és (2)-ben négyzetgyokjel alatt is szerepelnek) kapott értékek nem
negativok, mert a \/z-re és \/y-ra kapott (7) és (8) kifejezések is valos szdmot adnak a szoba jovs a-értékekre, z és y
pedig ezekbdl négyzetre emeléssel keletkezett.

Megmutatjuk még, hogy az v/z-re \/y-ra kapott kifejezések sem negativok. Ekkor ezen kifejezéseket is felhasznélva
behelyettesitéssel kénnyen lathato, hogy (9) és (10) valoban megoldasat adja az egyenletrendszernek. (7)-bél a

:%(\/a(2—a)—\/2a(a—1)+a):§(\/5+\/2—a—\/2(a—1))




kifejezés a pozitiv v/a + v/2 — a + /2(a — 1)-gyel megszorozva a kovetkezét kapjuk:

g[(\/gﬂ/m)?_z(a—m]:?(a+2—a+2\/m—2a+2):
~Va(VaZ=a)+2-a).

Ez 1 < a < 2-re pozitiv, tehat (7) jobb oldala is. Hasonléan (8)-bol

\/§(\/2—a+\/2(a—1)+\/5>=? [(\/2—(14-\/2(@—1))2—@] -
— VYl (2—a+2-2+2y22—a)(a—1)—a) = 2a2—a)(a—1) >0,

ha 1 < a < 2, tehat (8) bal oldala sem lehet negativ.

o[

Ezzel belattuk, hogy az (1), (2) egyenletrendszernek megoldasa minden a mellett az x = y = 0 értékpar. Ezen kiviil

1 < a < 2-re van megoldasa, és azt a (7), (8) képletpar szolgaltatja.

Megjegyzések. 1. A kozolt megoldas lényegében annak felel meg, hogy vz + /y és o — \/y helyett 4j valtozokat

vezetiink be és elGszor ezeket hatarozzuk meg.

2. Konnyen kikiiszobolhetjik az egyenletrendszerbdl a négyzetgyokos kifejezéseket, levonva a (2) a-szorosabol (1)

négyzetét:

aa? +3%) — (@ +9)* = a* (VE - i) - [a (V& - v5)]* =0,
(a—1Da* = 2zy+ (a — 1)y* = 0.

Innen meghatérozhat6 az y/x hanyados és ennek ismeretében (1)-bél x, majd y. Ezen az aton azonban kissé bonyo-

lultabbak a szamitasok, mint a fenti megoldasban.



