A leirt test négyzetlapja legyen ABCD. A testnek van egy ennek valamelyik oldaldval, mondjuk AB-val parhu-
zamos E'F' éle, melynek meréleges vetiilete a négyzet AB-vel parhuzamos kbézépvonalara esik és azon szimmetrikusan
helyezkedik el.

Legyen F' merdleges vetiilete a négyzetlapon, a négyzet AB, ill. BC oldalan rendre Fy, G és H, jeloljiik a négyzet
oldalaitol kiilonb6z6 egyenls élek hosszat b-vel, az F'Fy tavolsagot m-mel. Az F'Fy szakasz mersleges F1G-re és Fy H-
ra is, igy az FF}G haromszoget beforgathatjuk koriilotte az EF H sikba, ekkor G egy a HF; egyenesen fekvs G
pontba keriil. A ¢) feltétel szerint az FG1H haromszog F-nél derékszogt, FFy pedig a haromszog magassaga. Igy a
magassagra vonatkozo kozéparanyossagi tétel szerint, mivel F1G = a/2 és F1H = (a — 1) /2,
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Szamitsuk ki az ABFE trapéz AF atlojat, mint a paronként merdleges AG, GFy, I F szakaszokbol alkothato téglatest
testatlojat. Az E'B atlo és a GDEF trapéz atloi szimmetria okokbol ugyanekkorak. Felhasznalva (1)-et is, azt kapjuk,
hogy
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A feladat allitasahoz azt kell tehat belatnunk, hogy ab+ b? = a®. Az a és b élhosszak kozt tudunk egy Osszefiiggést
kapni, ha felirjuk Pythagoras tételét F'B-re, mint annak a téglatestnek atlojara, melynek egyik lapja BGFy H és egyik
tovabbi csticsa F. Felhasznalva (1)-et is:
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A b-t tartalmazo tagokat a bal oldalra rendezve és 3-mal osztva innen valé6ban
ab+ b = a?
adodik és ezzel igazoltuk a feladat allitasat.

Megjegyzések: 1. Az utolsé egyenletbdl b-re két érték adodik: a (\/5 — 1) /268 —a (\/5 + 1) /2. Mint egy versenyzd,
Kalmdr Agota, megjegyezte, a negativ gyoknek is lehet geometriai jelentést tulajdonitani. Ennek egy énmagat atmetszé
test felel meg: a két haromszoglap athatol egymason, a masik két oldallap pedig hurkolt trapéz lesz a (\/5 + 1) /2
oldalhossziisaggal.




Ugyanekkora az alaplappal parhuzamos él is, mig a trapézok atloi (amelyek most a hurkolt trapézon kiviil huzédnak)
a hosszisagaak.

2. Helyezziik a feladatban szerepld testet egy kocka f6ls6 vizszintes ABCD lapjéara (EF legyen AB-vel parhuzamos),
majd az ABRS-re is helyezziik el a test egy példanyat ugy, hogy az EF-nek megfelels él AS-sel legyen parhuzamos.
Ekkor az AB-hez csatlakozé haromszog és trapéz lap a lapszogekre tett kikotés szerint egy sikba esik és egy egyenld
oldalu 6tszoget alkot, amely az EF felez6mer6legesére szimmetrikus. A tSbbi kockalapokra is elhelyezhetjiik a test
egy-egy példanyat ugy, hogy egy 12 egybevagd, egyenls oldala 6tszog hatéarolta poliédert kapjunk. Belathato (erre még
visszatériink), hogy a kapott test egy szabalyos dodekaéder.
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