A haromjegyl osztando és a kétjegyd oszto jegyeit x, y, z, ill. u, v-vel jelolve, a feltételek a kovetkezs alakban
irhatok:

(1) 100z 4+ 10y + z = (10u + v)(u + v) + 10v + u,
(2) 100z + 10y + 2 = (10v 4+ u)(u + v) + 10u + v,

és mivel a maradék kisebb, mint az oszté, kell, hogy
(3) u>v
legyen. Az (1)-bdl levonva a (2)-t
(4) 9z —2)=9(u—v)(ut+v)+9(v—u)=9(u—v)(u+v—1)
adodik, azaz
11(z — 2) = (u—v)(u+v—1).

A jobb oldal oszthato 11-gyel. De uw — v nem lehet oszthaté 11-gyel, mert mint szamjegyek kiilonbsége, 10-nél kisebb,
és (3) szerint pozitiv. A 11 viszont primszam, s igy tudjuk, hogy ha osztéja egy szorzatnak, akkor osztoja valamelyik
tényezének is. Igy v 4+ v — 1 oszthato 11-gyel, de 2 - 11-nél kisebb, mert u és v szamjegyek, és 0 sem lehet, mert akkor
— figyelembe véve (3)-at is — 10u + v = 10 volna, ami nem megoldésa a feladatnak. Igy u +v — 1 = 11, azaz

(5) u+v=12,
és (1)-bél
100z 4+ 10y + z = (10u +v) - 124+ 10v + u = (Yu + 12) - 12 4+ 120 — 10u + v = 264 + 99u.

A bal oldal kisebb, mint 1000, tehat

725 392
99u < 999 — 264, u < 22 — 722
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A (3) egyenlGséget és (5)-0t figyelembe véve, innen u =7, v = 5 adédik. Ezt beirva (1) és (2) jobb oldalaba

(10u+v)(u+v) + 10v+u =75 12+ 57 = 957,
(10v + u)(u +v) + 10u +v = 57 - 12+ 75 = 759.

Igy azt kaptuk, hogy a feladatnak egy megoldéasa van, melyben az osztandé 957, az oszto 75.
Megjegyzés: Az (5) osszefiigges birtokdban kozvetleniil meg tudjuk allapitani z, y és z-t is. Osszeadva az (1) és (2)

egyenlségeket, és felhasznalva (5)-6t

(6) 101(z +2) +20y = 11(u+v)(u+v) + 11(u+v) =
=11(u+v)(u+v+1) = 1716.

A bal oldal 20-szal osztva (x + z)-t, a jobb 16-ot ad maradékul, tehat e két szdm csak 20 egy tobbszordsében
kiilonbozhet, de mivel z és z szdmjegyek azért

(7) x+2z=16

kell, hogy legyen, és ezt (6)-ba irva
y=5
adodik. (4)-bol és (3)-bol kovetkezik, hogy sziikségképpen

x> z.

16 két kilonbozs egyjegyid Osszeadandora csak 9 + 7 alakban bonthato, tehat © = 9, y = 5, z = 7, ebbdl (1) vagy
(2) és (5) alapjan w és v is meghatarozhato. A fontebb kovetett gondolatmenet azonban gyorsabban vezetett el a
megoldéashoz.



