I. megoldas: A bizonyitandé &llités irhat6 az
1) e

alakban.
A baloldalt k6z6s nevezére hozva, majd a szamlalot ismételten tényezékre bontva nyerjiik, hogy
a®+ b3 —ab® —a*b _ (a+b)(a® —ab+b*) — abla +b)
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vagyis egyenlGtlenségiink igy is irhato

(a+b)(a —b)?
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Mivel az a = 0, b = 0 értékek ki vannak zarva (mert kiilonben az adott egyenl6tlenség értelmetlen volna), a’b?
mindig pozitiv, (a — b)? nem lehet negativ, (a + b) pedig a feltétel szerint pozitiv, és igy az (1)-gyel egyenértékd (2)
helyessége nyilvanvald. Az egyenlGség jele csak akkor érvényes, ha a = b.

Megjegyzés. Lényegében ugyanezeken az atalakitdsokon keresztiil jutunk célhoz akkor is, ha bizonyitandé egyenlét-
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2 értékkel szorozzuk, és azutan redukaljuk 0-ra, vagy ha a két

lenséget Gsszevonas utan a feltétel szerint pozitiv

oldal kiilonbségét ugy képezziik, hogy a két oldal megfelels tagjainak kiilonbségét képezziik elGszor, amikor is egyszerd
moédon adédik a tényezbkre bontas. Lényegében ehhez az eljardshoz csatlakozik a kovetkezs megoldas.

II. megoldas: EgyenlGtlenségiink
1
pUu+—-v>u+v
p
) i a® 1 .. . . . " .
alakban irhato, ahol a p = 72 U=—,0= 7 Vizsgaljuk meg, hogy milyen esetekben all fenn ez az egyenlGtlenség, ha

p>1,ésu>0. A két oldal kiilonbsége (mely tehat nem lehet negativ):

pu—l—%v—u—v:(p—l)u—i-(%—1)1):(]9—1)(11—%).

Ez 0, ha p = 1. Ellenkez6 esetben az elsé tényezd feltétel szerint pozitiv, tehat a masodik sem lehet negativ:

. v
u > azaz, mivel u >0, p>0, p>—.
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Az egyenlGtlenség tehat helyes, ha p sem 1-nél, sem %—nal nem kisebb. A versenyfeladat esetében feltehetjiik, hogy
a > b, a feladat feltétele szerint pedig a > —b. A kett6bdl ekkor
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végiil az a| > [b] > 0 (és nyilvan a # 0) folytan v = — > 0. Igy alkalmazhat6 eredményiink, és a bizonyitando6 egyen-
a

16tlenség, helyességét adja. Ezzel allitdsunkat egy valamivel altalanosabb egyenlGtlenség kovetkezményeként kaptuk.

Megjegyzés. Szamos megoldas nem volt teljes értékd, mert szerzGje, szorozva vagy osztva (a + b)-vel, nem hangsi-
lyozta, hogy a+ b > 0. Természetesen kimondottan hiba, ha a versenyzé kiemelte, hogy a + b # 0., mert ezzel elarulta,
hogy nincs tisztaban azzal, hogy egyenlStlenségek szorzasanal (osztasanal) lényeges a szorzo (ill. oszto) elGjele.

Sajnos, még gyakoribb volt az a megsemmisité hiba, hogy versenyzdé ab-vel mint pozitiv szammal szorzott vagy
osztott, holott ab elGjelérdl nem tudunk semmit.



