I. megoldas: Legyen AB az adott szakasz és e az adott egyenes. Vetitsiik az AB szakaszt egy tetszéleges O pontbol
az e egyenesre, a DC' szakaszba. Az ABC D pontok egy trapéz csucspontjai. Ismeretes, hogy a trapéz nem-parhuzamos
oldalainak metszéspontjat az atlok metszéspontjaval 0sszekots egyenes felezi a trapéz parhuzamos oldalait.

1. dbra

Az 1. dbran az O pontot a trapéz AC és BD atloinak E metszéspontjaval 6sszekots egyenes az AB, illetve C'D
szakaszt az F, illetve G felezési pontokban metszi. Az ABC D trapézzal kapcsolatosan most végzett szerkesztésnek az
AFGD trapézre valé megismétlésével nyerjiik a DG szakasz felezési pontjat, a H pontot. Tehat a HG szakasz a HC
szakasznak harmadrésze. Messe az AH egyenes az OB egyenest az I pontban, az I és G pontok 0sszekots egyenese
az AB szakaszt a K pontban. Mivel az I pontbdl a HG és GC szakaszokat AK és K B szakaszokba vetitjik, ezért az
AK szakasz az AB szakasznak harmadrésze. (Itt 10 egyenes vonalat hasznaltunk fel a K pont szerkesztéséhez.)

Megjegyzés: Ha az O pont és e egyenes az AB szakasz altal el vannak vélasztva; akkor el6fordulhat, hogy AH || OB
(vagyis az I pont a végtelenbe keriil), akkor a G pontnak az AH (ill. OB) egyenessel parhuzamos vetiilete szolgéltatja
az AB szakaszon a keresett K pontot.

II. megoldas: Ha méar megszerkesztettiik a C' D szakasz G felezési pontjat, akkor egyszeriibben is célt ériink. Messe
az A és G pontokat 0sszekots egyenes az OB egyenest az L pontban, akkor megmutatjuk, hogy az LE egyenes és az
AB szakasz K metszéspontjara AK az AB szakasz harmadrésze (1. és 2. abra).

[3

2. dbra

Ugyanis képzeljlink a trapéz atloinak F metszéspontjan 4t a parhuzamos oldalakkal paArhuzamos egyenest, amely az
OA és OB egyeneseket az M, illetve N pontban metszi (2. dbra). Ha az AG egyenes az utébbi parhuzamost P pontban
metszi, akkor M P = PE, mivel ezek a szakaszok az egymassal egyenlé DG és GC szakaszoknak vetiiletei A-bol a
parhuzamosra. Azonban ismeretes, hogy M E = EN, tehat PE a PN szakasz harmadrésze. Mivel végiil L-b6l a PE
és EN szakaszokat az AK és K B szakaszokba vetitjiik, ezért az AK szakasz valoban az AB szakasz harmadrésze. (Itt
mar 7 egyenessel célhoz jutottunk.)

Megjegyzés: Itt ugyanugy el6fordulhat mint az I. megoldasban, hogy AG || || OB. Ez esetben az E-nek AG-vel (ill.
OB-vel) parhuzamos vetiilete az AB szakaszon a keresett K pont.

II1. megoldas: Ugyancsak 7 egyenest igényel a kovetkezs szerkesztés. A C'D szakasz G felezGpontjanak megszer-
kesztése utan az AG és BD szakaszok ) metszéspontjat kotjik Ossze az O ponttal (2. és 3. dbra). Az OQ egyenes
metszi ki az AB szakaszbol a keresett K harmadold pontot.



3. dbra

Bizonyitas: Legyen CG = GD = b. Messe a () ponton atmené A B-vel parhuzamos egyenes az O A és OB egyeneseket
az S, ill. T pontban (3. abra). Legyen SQ = z, QT = y. A szdgek egyenlSsége miatt AQSA ~ AGDA, BQTA ~
BDCA, ABQA ~ GDQA.

Ennek alapjan

x:b=AQ: AG=BQ: BD =y :2b,

amibdl
y =2z,

és igy az y és x szakaszokat O-bol az AB szakaszra vetitve a keletkezs szakaszokra

KB =2AK.



