I. megoldas: A 7 nevezdji tortek sorozata (a-t és b-t is kozéjiik sorolva)

(1) Ta Ta+1 Ta+2 -1 T7b
A G AR A
Azonban e, sorozat tagjai koziil
Ta Ta+7 7b
A G

egyszertsithetd tortek, s a kovetkezs alakban irhaték
(2) a, a+1, ..., b

Az a és b kozé es6, 7 nevezdjl, nem egyszertsithets tortek Osszegeét az (1) és (2) szamsorozatok Gsszegének kiilonb-
sége adja.
1
Az (1) sorozat olyan szamtani sorozat, amelynek elsé tagja a, kiilonbsége - utolso6 tagja b. Ezekbdl az adatokbol

a tagok szamat az n-edik tag ismert képlete felhasznalasaval nyerhetjiik:
1
b:a—l—(n—l)?, ahonnan n="7b—"Ta+ 1.

Igy az (1) sorozat Gsszege az Osszegképlet alapjan:

g _ (h—Tat 1)(b+a)
_ . .

A (2) sorozat az a-val kezd6d6 és b-vel végz6ds termeészetes szamok sorozata, ezért Osszegére kozvetlenil adodik

. (b—a—|—1)(b—|—a)'

2

Tehat a keresett tulajdonsagu tortek Gsszege

G s (b—l—a)(?b—?a;—l—b—i—a—l) _ (b+a)(26b—6a) _ 302 —a?).

II. megoldas: a és a + 1 kozé es6, 7 nevezGji, 6 tortszam Osszege

D) (a2 (0 ) mear 2 —6ars
a z a z a 7—(1 7—(1, .

Minden kovetkezd szamkozben a tortszamok egy-egy egységgel nének, tehat a 6 tortszam Osszege 6-tal nd.

Az a és b kozé esS, 7 nevezGjl, nem egyszerisithets tortek Osszege ezért olyan szdmtani sorozat Osszege, amelynek
els6 tagja 6a + 3, kiilonbsége 6, tagjainak szama b — a.

Tehat az Osszegképlet alapjan nyerjiik

S:b_T“ 2(6a+3)+(b—a—1)6] = (b—a)(6a+3+3b—3a—3) =

= (b—a)(3a + 3b) = 3(b* — a?).

II1. megoldas: A szamitasba jovs, nem egyszertisithets tortek ugyan nem alkotnak szdmtani sorozatot, de Gssze-
giiket el6szor a tagok novekedd, azutén fogyd sorrendjében egymas ala irva:

S (an DY (o 2) ot 0 ) o (o D) o (- 2) (02
$= (o D) (- 2) o (- B) o (o) ot (0 2) o (o)

Az egymas alatt 4llo tagok Osszege mindig b + a, és két szomszédos egész szam kozott 6 ilyen tagpar van. Igy
nyerjiik, hogy
28 =(b—a)-6-(b+a)=6(*—a?), vagyis S = 3(b* — a?).



