I. megoldas:

(1) (z +y)* = 62%y* — 215,
(2) zy(z® +y*) = —78

(2) igy is irhato:
(3) ay(x +y)* =222y — 78.

(2) alapjan xy # 0, szorozhatjuk tehat (1)-et 2%y*-tel, (3)-at pedig emeljiik négyzetre
(4) 22y? (x4 y)* = 6xtyt — 2150%2,
(5) w2y (z+y)t = (227 - 78)".

(4) és (5)-bol kovetkezik, hogy a két jobboldal egyenls. Vezessiik be az 2y? = 2 jelolést és vegyiik észre, hogy ha
x és y valosak, akkor z > 0.
622 — 2152 = (22 — 78)% = 42% — 3122 + 6084,

vagyis
(6) 22% 4+ 972 — 6084 = 0,
amibél a pozitiv gydk
z = 36.

Tehat

z = x?y? = 36,
és mivel (2) alapjan xy < 0, azért
(7 xy = —6.

Igy (3)-bol

Q ey =",
vagyis
(9) T +y==xL
(9)-b6l y = —x £ 1; ezt az értéket (7)-be helyettesitve
(10) 224+ 2+6=0
ill.
(11) —22—2+6=0

(10)—b61 Tr1 = 3, To = —2, (].].)—b61 T3 = —3, Ty = 2, és igy (7)—b61
y1=-—2, y2=23, ys =2, ys=—3.

Megjegyzés: A (6) alatti egyenlethez még az alabbi médon is juthatunk.
Irjuk (1)-et a kovetkezSképpen

ot 4+ 423y + 62292 + dxy® + y* = 62%y% — 215,

akkor
ot oyt +day(2® 4 y?) = —215,

és igy (2) figyelembevételével
(12) ot 4yt = —4(-78) — 215 = 312 — 215 = 97.

(2)-t négyzetre emelve
x2y? (2t + y* + 22%y?) = 6084.

(12) figyelembevételével és z2y? helyébe z-t irva a (6) egyenlethez jutunk.



II. megoldas: Legyen (z + y)? = u és zy = v, akkor 22 + y? = (z + y)* — 22y = u — 2v, és egyenletrendszeriink
igy alakul

(1) u? — 6v% 4215 =0,
(2) v(u—2v) + T8 =uv — 202 +78 =0.
Vegyiik észre, hogy ha z és y valosak, akkor u > 0. (2) haromszorosabol (1)-et kivonva
3uv —u? +19=0,
ahonnan

u?—19
3 = .
®) Y 3u

Ezt az értékét (1)-be helyettesitve
5 6u4 — 38u? + 361

U
9y?

+215 =0,

amibél
ut 4+ 721u% — 722 = 0,

és innen az egyetlen pozitiv gyok

(3)-bol

Tehat

T4y =u==l,
zy =v = —6.

Tovabb dgy torténhetik a szamitas, mint az I. megoldasban.

III. megoldas: Felhasznalva az I. megoldas (12) alatti

ot oyt =97,
valamint az el6z6 megoldasokbol az
z?y? = 36,
azaz
ziyt = 1296

egyenleteket, latjuk, hogy 2 és y* a
t* — 97t + 1296 = 0

masodfoki egyenlet két gyoke; ezek pedig
t1 =81, ty = 16.

Tehat
zt =81 és y*=16, vagy forditva z*=16 és y* =81,

ahonnan (zy < 0 figyelembevételével) az el6bbi megoldasokban szerepl négy valos gyokpar adodik.



