I. megoldas: Legyen a szétosztando6 diok szdma d, ekkor az els6 tanuld
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Ha tehat az els6 két tanuld ugyanannyi diét kapott, akkor
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diét kapott. Teljes indukcioval bizonyitjuk, hogy a tobbinek is ugyanennyi di6 jut. Legyen k > 2 és tegyiik fel, hogy méar
az els6 k — 1 tanulorol belattuk, hogy nekik egyenként 29a di6 jutott. Ekkor maradt meg d — (k —1)29a = 29(30 — k)a
dio, igy a k-adik tanulénak
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di6 jut. Igy valoban sorban minden didk 29a di6t kap. Ennek folytan 2942 szamu diobol 29 didknak tudunk adni, tehat
29-en vannak az osztalyban.

Megjegyzés: Sz6 szerint ugyanilyen meggondolassal lathato, hogy ha nem 30-ad részét, hanem tetszésszerinti b-ed
részét (b > 1) vessziik mindig a maradéknak, akkor d> = (b — 1)%a szamu dionak kell kezdetben lennie ahhoz, hogy
az els6 és a masodik didknak ugyanannyi di6é jusson, ekkor mindegyikiiknek, és veliik egyiitt a tovabbi didkoknak is
(b — 1)a di6 jut, egészen a (b — 1)-edikig, aki megkapja az Osszes még meglévs diot. A feladat tovabbi altalanositasa
lesz leolvashato a kovetkezd megoldasbol.

II. megoldas: Legyen a kiosztandé diok szama d, kapjon a k-adik tanul6 ka diét és még a maradék b-ed részét, a
k-adik tanulénak jusson ilyen modon ¢* di6 és legyen a visszamaradé diok szama dy, jelentse dy a d-t. Ekkor
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Vizsgaljuk két egymasutani tanulénak juté mennyiség kiilonbségét, hasznaljuk rd a Dy = cxy1 — cx jelolést:
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(1) szerint, s igy két szomszédos kiilonbség kiilonbségében mér a nem fog szerepelni:
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Azt nyertiik tehat, hogy a D kiilonbségek mértani sorozatot alkotnak. Ennek hanyadosa

> 0, mert b >
1. Eszerint az egymésuténi didkoknak juté didémenynyiség vagy allandéan csokken, vagy allanddéan noévekszik, vagy
mindannyian egyenld szamu diét kapnak.

A feladat allitasa tehat igy altaldnosithato: ha van két didk, akik egyenlé mennyiségi diot kaptak, akkor minden-
kinek ugyanannyi di6 jutott.

Hogy a harom eshetGség koziil melyik kovetkezik be, az D, elGjelétsl, illetve 0 voltatol fiigg. Mivel
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tehédt az egymasutani didmennyiségek aszerint nének, csokkennek, vagy lesznek egyenlék, amint

d<(b-1)2%a, vagy d>(b—1)%, vagy d=(b—1)%.

A k-adik tanulénak
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di6 jut az altalanos esetben egészen azon n-edik tanuldig, akinek a részét kiadva mar (n + 1)a dional kevesebb marad
vissza. Ennek feltételéiil az altalanos esetben meglehetGsen attekinthetetlen egyenlGtlenség adodik.



