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13. A BAC< akkor maximélis, ha AP a kor érintGje. Ez az érintési pont lesz tehat a keresett C' pont. Kimutatjuk,
hogy C BA< derékszog.

I. megoldas: A C pont rajta van azon az Apollonius-féle korén, melynek minden P pontjara nézve

1. dbra ——

Az Apollonius-féle kor kozéppontjat O-val és az AB egyenessel valo metszéspontjait M és N-nel jelolve (1. abra),
5 CB
a CM egyenes az ABCa AB oldalat VA-T3-CA aranyban metszi, mert M is a kor egy pontja. Ebbg] viszont
kovetkezik, bogy CM az ACB< felezGje,
(1) ACM<+ MCO< =90°,

mert az érint6 merdleges a korsugarra.
Lattuk, hogy ACM < = MCB<. Méasrészt a COM egyenlGszara haromszogbdl

MCO<« =0MC«.
Helyettesitsiik az (1) alatti egyenlGségben szerepld szogeket a veliik egyenls szogekkel

MCB<+OMC< =90°,

de akkor az M BCA harmadik szége, M BC'< is 90°, vagyis az ABC/A derékszogi és igy AB = / AC? — BC? =
BC+\/2,62 — 1= BC+\/5,76 = 24BC, vagyis

5
BC = EAB'

5
Tehat a C pontot a B pontban AB-re emelt mer&leges egyenesen kell elhelyezni B-t6l TR AB tavolsagban.

II. megoldas: Képzeljiik a feladatot megoldottnak és alkalmazzuk az ABCA-re a sinus-tételt;

sina  CB 5
sing CA 13

amibdl

5
sina = 13 - sin .

Mivel « sziikségképpen hegyesszog, azért o akkor maximalis, ha sin o maximalis; sina pedig akkor veszi fel a
legnagyobb értéket, ha sin 8 = 1, vagyis 8 = 90°.
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pontot, melyre nézve CQ—B értéke ugyancsak 3 de a Co BA< tompa. Legyen C1C1 ill. C2C%, a C ill. Cy pontoknak
tavolsaga az AB egyenestél (2. abra) és az A-nél keletkezd szogeket jeloljiik oy ill. aa-vel.

ITI. megoldas: Tekintsiink egy C; pontot, melyre nézve és C1 BA< hegyes, tovabba egy Co




Mivel 010{ < C1B és OQCé < OQB, azért

sinoy = ¢ < G.B = i és sinag = CQCé < 2B = 3
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Tehat az A-nal levs szog sinusa mindig kisebb E—nal, kivéve, ha a CBA< derékszog, ekkor sina = A= 13

vagyis ez esetben sin a és vele egylitt o maximalis.
Igy oldotta meg a feladatot Fehér Janos (Gyor, Révai gimn.)

IV. megoldas: Mindazon kozos AB oldala ABC héaromszogekben, melyekre teljesiil az AC : BC = 2,6 kikotés,
a C-nél fekvo szog felezGje az AB oldalt olyan M pontban metszi, melyre AM : BM = AC : BC = 2,6. Az M pont
helyzete fliggetlen a haromszog alakjatol. Tiikrozziikk a C'M B haromszoget a CM szogfelezére. A B pont tiikdrképe

B’ az AC haromszogoldalra esik és
MB = MB

a C pont helyzetétsl fliggetlen tavolsag. Az Osszes ilyen pontok tehat az M kozéppontu és B-n atmend k kordn
sorakoznak. (3. abra).

= n B8 3 dbra

Megforditva, ha B’ ennek a kornek tetszés szerinti pontja, akkor messiik el az AB’ egyenest a BM B’'< felez&jével.
Az igy keletkez6 ABC haromszogben MC' szigfelezs, mert M B’ tiikorképe M C-re M B, a C ponté pedig énmaga,
tehat a CB’ oldalegyenes tiikorképe CB. Ebbdl kovetkezik az is, hogy

AC : BC =AM : BM = 2,6,

tehat az ABC/A megfelel a kovetelményeknek.
Az eredeti feladat tehat helyettesithetd azzal, hogy a k kor mely Bg-jat kell A-val 6sszekdtni, hogy a keletkezd
By AB< a lehet6 legnagyobb legyen. Ez a By nyilvan az A-bol huzhat6 érinté érintési pontja. Ez esetben

MBy L ABy

Szerkessziik meg a fent leirt médon az ezen By ponthoz tartozd ABCy haromszoget. Ebben is M BCy/A az M ByCy/A
tiikkorképe, s igy
ABCy<t = M ByCpy<t = 90°.

V. megoldas: Keressiik azon kézos AB oldali ABC haromszogek koziil, melyekre AC : BC' = 2,6 azt, amelyben
a BAC< a lehet6 legnagyobb. A szogek azonban nem véltoznak, ha a haromszogeket nagyitjuk, vagy kicsinyitjiik. Igy
helyettesithetjiik az 6sszes haromszoget olyanokkal, melyekben az AC oldal k6zos. Ekkor
A
c 5 A

BO=""=2
¢ 26 13

5
is az Gsszes haromszogekben egyenls, az Osszes B pontok tehat egy C koriil r = — - AC sugarral rajzolt kéron vannak.
A BAC<« akkor maximaélis, ha AB e kor érintGje, tehat BC' L AB és Pythagoras-tétele alapjan

AB = 24BC, vagyis BC = % - AB.

Szamosan differencialassal oldottak meg a feladatot, ami — mint lattuk — teljesen felesleges.



