Ha egy korlemez pontjai kiszinezhet6k a feladat feltételeinek megfelelgen, akkor mondjuk azt, hogy a korlemez
2-szinezhetd. Az 1/2-nél kisebb sugart korok nyilvan 2-szinezhetdk, megmutatjuk, hogy az egység atmérgji (zart)
korlemez is ilyen. Szinezziik ugyanis a korlemez minden bels§ pontjat pl. pirossal. Tovabba bontsuk a keriiletét az
atellenes A, B pontokkal két félkorivre, az egyik nyilt félkoriv pontjait és A-t pirossal, a masik nyilt félkoriv pontjait
és B-t szinezziik kékkel. Ha P és Q a korlemez két pontja és PQ = 1, akkor P és @ a keriilet két atellenes pontja,
tehat sziniik kiilonb6z6. Ezzel megmutattuk, hogy az 1/2 sugart (zart) korlemez 2-szinezhetd.

Most megmutatjuk, hogy ha r > 1/2, akkor az r sugard korlemez nem 2-szinezhets. Ehhez vegyiik észre a kovet-
kez6t. Ha az r sugart kor belsejében elfér egy olyan AjAs ... Agky1 szabalyos (2k 4 1)-sz6g, melynek A; Ak atloja
egységnyi hosszt, akkor Ay Agy1Aogy1 A Aok Ak—1A2k—1 ... Ao A2 A7 csillagsokszog minden oldala egységnyi. Ha te-
hat a sokszoget tartalmazoé kor 2-szinezhetS volna, akkor ennek a csillagsokszognek barmely két szomszédos csicsa
kiilénb6z6 szind volna. Ez lehetetlen, mert sokszogiinknek paratlan sok csicsa van. Az olyan r sugart korok tehat,
melyek belsejiikben tartalmaznak az Ay As ... Agogy1 sokszoggel egybevagdt, nem 2-szinezhetsk.

Szamoljuk most ki, mekkora az A; Ay ... Aar11 koré irt kor sugara! Legyen a kor kdzéppontja O, és jelolje T az O
pont merdleges vetiiletét Ay Agy1-en.
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az r sugard kor nem 2-szinezhetd.
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Ezzel megmutattuk, hogy ha r > 7 akkor az r sugard (nyilt) korlemez nem 2-szinezhets, viszont a legfeljebb

1/2-sugaru (zart) korlemezek 2-szinezhetdk.



