I. megoldas. Az allitas nem igaz. Ezt egy ellenpéldaval bizonyitjuk. Tekintsiik a kovetkez6 két sorozatot:
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an =n?, ha n paros, an = —, han péaratlan;
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b, = —, ha n paros, b, = n?, ha n paratlan.
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Az {a,}, {bn} sorozatok minden tagja nyilvan pozitiv, és a Z p, Z by, sorok divergensek, hiszen
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Kovetkezésképp a Z 5 sor pozitiv tagu és korlatos, tehat konvergens.
a’ﬂ n
n=1

oo

IT. megoldas. Legyen {c,} olyan pozitiv tagi sorozat, amelyre Z ¢n, konvergens. (Ilyen sorozat példaul minden
n=1
mértani sorozat, melynek hanyadosa 0 és 1 kozé esik.) Tekintsiik a kovetkezs két sorozatot:

A2n = 17 (2n—1 = Cp, €8 b2n—1 = 17 b2n = Cn

oo oo

minden n természetes szamra. {a,} és {b,} pozitiv tagia és sem Z ap, sem Z b, nem konvergens, hiszen mindkét
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sorozatban végtelen sok egyes fordul el§. Masrészt a Z 3 sor tagjaira
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Z _T_ Z pozitiv tagui sort feliilrél becsiiltiik egy konvergens sorral, amib6l kovetkezik a sor konvergenciéja.
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Megjegyzés. A feladat allitasa igy is fogalmazhato: ha {a,} és {b,} pozitiv tagi sorozat és a megfelels tagok har-
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monikus kézepébdl képzett Z sor konvergens, akkor Z an €S Z b,, egyike konvergens. Megmutattuk,
n=1

2
1/an +1/by

n=1 n=1
hogy ez az allitas nem igaz. Ha azonban a megfelels tagok szidmtani kdzepébdl képzett Z (an +by)/2 sor konvergens,
n=1

akkor nyilvan Z an €8 Z b, is korlatos, tehat konvergens. A feladat megoldasahoz hasonléan belathaté az is, hogy

n=1 n=1

ha {a,} és {b,} pozitiv tagi, és a mértani kozepekbdl képzett Z v/ anby, sor konvergens, ebb6l még nem kovetkezik
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Z ayn vagy Z b, konvergenciaja. Hogy ezt lassuk, elég a II. megoldas jelolésével azt az {a,} és {b,} sorozatot
n=1 n=1

tekinteni, amelyet az as, = bop,—1 = 1, agp—1 = ba, = ci Osszefiiggés definial.



