Konnyen lathato, hogy a, = 5%, vagyis azt kell beldtnunk, hogy az a, — 1 = 5% — 1 szémnak legalabb n
kiilonbo6z6 primosztdja van. Ezt teljes indukcidval bizonyitjuk be.
n = 1-re allitasunk nyilvanvalé. Tegyiik fel, hogy igaz n = k-ra, be kell latnunk, hogy akkor n = k + 1-re is igaz.

appr —1=5" —1=0(62"-1)(>"" +1) = (ap — )(ax + 1).

Indukcids feltevésiink miatt az ar — 1 szamnak legalabb k kiilonb6z6 primosztdja van. Azt kell mar csak bebizonyitani,
hogy (ax + 1)-nek van olyan primosztoja, amely nem osztdja (ar — 1)-nek. Vegyiik észre, hogy

(1) (ap — 1, ap +1)=2.

Ugyanis ha (ax — 1, a + 1) = d, akkor d|a* — 1 és d|a* + 1, s igy d|(a® + 1) — (a* — 1) = 2. Mivel a* + 1 ésa* — 1 s
paros, 2 kozos osztojuk, azaz 2|d. Tehat d = 2.

Az (a — b)|a™ — b™) oszthatosagi relaciobol kovetkezik, hogy 4|a® — 1, s igy (1) miatt 4 { (a* + 1). Mivel azonban
ar +1 > 2, (ar + 1)-nek kettdn kiviil kell, hogy legyen més primosztdja is, ami viszont (1) miatt (aj — 1)-nek nem
primosztoja. Ezzel allitdsunkat belattuk.
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