I. megoldas. Indirekt médon bizonyitunk. Tegyiik fel, hogy A = 0. Tekintsiik az

ay1 + a*y2 +a’ys + ... +a"y, =0
a®y, + a*yo + a®ys + ...+ a*y, =0
a’yy +a®yp + a’ys + ...+ >y, =0

a'yr + a®lys + a¥ys + ...+ a"y, =0

a"y1+a®"ys + aPys+. .+ a"2yn: 0

egyenletrendszert. Ennek a determinédnsa éppen az A determinans. Ismeretes, hogy A akkor és csak akkor 0, ha a felirt
egyenletrendszernek van nem trivialis megoldésa, azaz ha léteznek olyan y1, yo, . . ., Y, szdmok, melyek (1)-et kielégitik,
és nem mindegyikiik nulla. Ez ugyanakkor azt is jelenti, hogy a

P(z) = yix + yor® + ysa® + ...+ ypa” =0

polinomnak az a,a?,...,a" szamok, vagyis n db kiilonboz6 szam gyoke (a' # a’, ha a # 0 és a a # £1). Mivel a
P(z) polinom z(y; + yox + ... + yp,x" ') alakba irhaté és a’ #0 (i = 1,2,...,n), ezért azt kapjuk, hogy a legfeljebb
(n — 1)-ed fokt (y1 + y2x + ... + yn2z™ ') polinomnak n kiilonboz6 gydke van. (Ez azonban nem lehet, ezért A # 0).

Lukdcs Erzsébet (Budapest, Fazekas M. Gyak. Gimn., IV. o. t.)
IT. megoldas. Legyen A; = a’(i = 1,2,...,n). Ekkor a vizsgalt determinans az

Ay A2 A3 AT
Ay A2 A3 .. AT

A, A2 A3 AT

alakot oOlti.
Leosztva a 0-t6l kiilonboz6 A A ... A, értékkel, a kovetkezst kapjuk:

1A ...AVE
1Ay ... AE
A=A1A,.. A, |,
1A,.. A"t
Ez egy tn. Vandermonde-féle determinans, igy A értéke:
(2) A=AAy. Ay I (Ak— A,
1Si<k<n

Mivel A; = a’ ezért ha i # k, akkor
Ay — A =d* —a" #£0, ha a#0,+1,—1.

igy a (2) alatti szorzat, azaz A sem lehet nulla.

Erdélyi Tamds (Budapest, Berzsenyi D. Gimn., III. o. t.)

Megjegyzés. a-r6l mindkét megoldasban csak annyit hasznaltunk ki, hogy —1-t6l, 1-t6l és 0-t6l kiilonbozé valds
szam.



