A bizonyitashoz felhasznaljuk Lagrange tételét (Ld. pl. Molnar Emil: Matematikai versenyek 523. old.):
Ha az f(x) fiiggvény az [a, b] zart intervallumban folytonos, az (a, b) nyilt intervallumban differencialhato, akkor
van legaldbb egy olyan c¢ hely, melyre

fl(e) = Lé:i(“) (a<c<b).
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Legyen most k = a + . Nyilvan 5 ¢ < < 5= b, hiszen a < b. Irjuk fel Lagrange tételét az
[a, k] és a [k, b] zart intervallumokra; ezt megtehetjiik, mivel a tétel feltételei teljesiilnek.

Ekkor alkalmas ci-re és co-re:

a<c <k, f’(cl)z%i(a)
és b .
k<co<b, f’(Cz) = %

Itt ¢1 # ca, mert ¢ < k < ca, tovabba ¢; is és ca is az (a, b) nyilt intervallumban fekszenek, igy a két kiilonb6zs ¢; és
c2 helyre: a < ¢ < k < co < b. Tovabba k megvalasztasa miatt

fk) = fla) | ()= f(k) _ 6(f(b) = f(a))

Flen) +5f/(ca) = = — =+ 50— == = == ——" =0,

o~

mivel f(a) = f(b).

Igy x =c1 ésy =ca (c1 # ca) valasztasok megfelelGek. Ezzel a feladatot megoldottuk.

Megjegyzés. Hasonl6 feltételek mellett — megfelels k érték megvalasztasaval — az

af'(z)+Bf'(y) =0

egyenletre is talalhatunk megoldast (aw = 0, 5 = 0 valds szamok a < x < y < b).
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