Legyen
F = Zaixi, G:ijajj
- iz

az (1) tetszoleges megoldésa (a, # 0, b, # 0). Ha m < 1, az idézett megoldasban belattuk, hogy F és G csak =+ fi,,
+gm lehet. (A feladat szovege kicsit pontatlan, F' nyilvan — fy is lehet.) Ha m = 2, akkor n = 1, és mivel (1)-ben
mindkét polinomnak a négyzete szerepel, feltehetjiik, hogy a,, > 0, b,, > 0. Ekkor (1) csak m =n — 2, és a,, = by,
mellett teljesiilhet. Mivel (f1,—g1) is gyoke (1)-nek, az idézett megoldas alapjan

p=HF— (" =22)9G,  ¢=[CG-qF

is gyoke (1)-nek. Megmutatjuk, hogy ¢ a G-nél alacsonyabb fokt polinom. Az els6 négy egyiitthatoja ugyanis rendre
(b — an), (bn—1 — an—2), (bn—1 — an—2), (bn—3 — b — an—3) és ezek mindegyike azért egyenld O-val, mert F? és
(z* — 22)G? els6 négy egyiitthatoja egyenls egymassal (2n > 8).

Mivel a (p,%), (f1,g91) megoldasok ,,0sszeszorzasabol” épp az F, G megoldasokat kapjuk, ha ¢, ¢ eleme a mondott
sorozatnak, F', GG is eleme annak.

Ha nem ez volna a helyzet, hasonléan tovabb menve lépésrél lépésre egyre alacsonyabb fokt polinomokat kapnénk,
ami nyilvan lehetetlen. A feladat allitasat ezzel igazoltuk.



