Nyilvan fel kell tenniink, hogy T kiilonbozik az A, B, C pontoktoél, kiilonben p, ¢, r nincs meghatarozva. Parhuzamos
egyenesek metszéspontjat szokasos médon idedlis, végtelen tavoli pontként értelmezve, kiterjeszthets a feladat allitasa,
ezt az altalanos alakot bizonyitjuk.

Jeloljiik t-nek a BC, CA, AB egyenesekkel alkotott metszéspontjat rendre P*-gal, Q*-gal, R*-gal. Iranyitsuk
tetszGlegesen a p, q, r és t egyeneseket, és jeloljiik p-nek, ¢g-nak, r-nek ¢-re vonatkozo6 tiikorképét p*-gal, ¢*-gal, r*-gal.
Menelaosz tétele szerint abbol, hogy P*, @*, R* egy egyenesen vannak, kovetkezik, hogy

(ABR*)(BCP*)(CAQ") = —1,

és ha belatjuk, hogy
(ABR)(BCP)(CAQ) = —1,

ebbdl kovetkezik, hogy P, @, R is egy egyenesen vannak. Elég tehat belatni, hogy
(1) (ABRR*)(BCPP*)(CAQQ™*) =1,

ahol példaul (ABRR") = (ABR):(ABR"), és (ABR) = AR:RB. (A felhasznalt tételek és fogalmak megtalalhatok
Hajos Gy.: Bevezetés geometriaba c. konyvében.) Papposz tétele szerint (1) helyett elegends belatnunk, hogy

(2) (p*q"rt)(¢"r"pt)(r*p*qt) = 1.

Jeloljiik a ¢ irdnyitott egyenest p, g, r-be vivs forgatésok nagysagat rendre «, 5, y-val, akkor a kett&s viszony definicidja
szerint

(p*g"rt) _sin(a+7) sina
b ~sin(B+7) " sing’
(q*r*pt) :sin(ﬂ +a) sinf
sin(y+ ) * siny’

. sin(y+ f) sinvy

t) = : .
(r'pat) sinfa + 8) ~ sina

Ebbdsl pedig kozvetleniil kovetkezik a bizonyitandé (2) Gsszefiiggés.



