1. Elgszor belatjuk, hogy ha létezik a kivant szinezés, akkor £k csak paros lehet.

Vegyiink fel egy térbeli koordindta-rendszert, melyben az i, j és k alapvektorok a kis kockak egy-egy élével parhuza-
mosak. Mindegyik kocka kézéppontjabol inditsunk vektorokat a vele szomszédos és azonos szini kockak kdzéppontjaiba.
Ezen vektorok mindegyike nyilvan az alapvektorok valamelyikével vagy ellentettjével egyenls. Ha az O; kockakozép-
pontbol inditottunk vektort az Oy kockakdzéppontba, akkor Op-bél is inditottunk O;-be. Ezért nyilvanvalo, hogy a k3
db vektor 6sszege nullvektor. Jelolje rendre aq, ag, as, b1, ba, bg azon kis kockak szamat (a1 +az+asz+bi+ba+bs = k?’),
amelyek kozéppontjaiboél rendre i, j, k, —i, —j, —k vektort inditottunk. A mondottak miatt:

a1i+ asj + ask + bl(—l) + bg(—j) + b3(—k) =0, azaz
(al - bl)i + (ag — bg)j + (a3 — b3)k =0.

Tudjuk, hogy ez akkor és csak akkor lehet, ha a; = by, as = by és a3 = bs. Ez azt jelenti, hogy k* = 2(ay + as + a3),
vagyis k> paros, s igy k is paros. Ezt akartuk belatni.

3. Most paros k-ra megadunk egy lehetséges szinezést. Legyen & = 2[. Vegyiink 2! db-ot az alabbi 21 x 2] x 1
hasabbol. A hasab kockéit az dbran lathaté modon szinezziik ki.
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Ily médon egy kockanak pontosan két vele azonos szomszédja lesz. Ezeket a négyzet alapt hasabokat helyezziik
fokozatosan egymaésra ugy, hogy A-val jelzett f6lé B-vel jelzett, B-vel jelzett folé A-val jelzett keriiljon. Ez az elhe-
lyezési mod azt biztositja, hogy barmely kocka felett és alatt ellenkezd szinid kocka lesz. Ezt a hasabrol mondottakkal
egybevetve kovetkezik, hogy j6 szinezést kaptunk.
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