A valasz: igen, ennek bizonyitdsara elegends megadnunk egy megfelel felosztast.
A halmaz: 1; 3, 4, 5, 6; 25, 26, 27, ...,120; ...
B halmaz: 2; 7, 8, ...,24; 121, 122, ..., 720, ...
A képzés modja: az A csoportba keriilnek azok az x természetes szamok, melyekre (2k)! +1 <z < (2k+1)!, a B
csoportba pedig 2 és azon y szdmok, melyekre

Ck+1)+1<y<(@2k+2)! (k=1,2,3, ...

Nyilvanvalé, hogy igy minden természetes szadm pontosan egy csoportban szerepel.

Annak bizonyitasara, hogy egyik csoport sem tartalmaz végtelen mértani sorozatot, induljunk ki egy tetszélegesen
megadott ¢ hdnyadost végtelen mértani sorozatbol. Belatjuk, hogy talalhatd a sorozatnak két olyan tagja, hogy egyik
A-ban, a masik B-ben van.

(Nyilvan ¢ természetes szam.) Legyen m a sorozat (¢ + 1)!-nal nagyobb elemei koziil a legkisebb. Ilyen m biztosan
létezik, mert (¢+ 1)!-nal kisebb természetes szam csak véges sok van. Jelolje n azt a (egyetlenegy!) természetes szamot,
amelyre

(1) nl+1<m< (n+1)!

n>q+1.
Vizsgaljuk a sorozat m, mq, mq?, ... tagjait. Mivel
klim (mq®) = +o0, létezik olyan k természetes szam, hogy
—00
mg" ™t < (n+1)! < mg".
Viszont

me* =m-¢" 1 g<md" - (n—1) <mg"™ ' (n+2) < (n+1)! (n+2) = (n+2)!
Igy (n + 1) +1 = mg® < (n + 2)! egyenldtlenséghez jutottunk. Ez pedig, (1)-et figyelembe véve, azt jelenti, hogy a
sorozat elsG tagja: m és mq® nem lehet ugyanabban a csoportban, s igy ellentmondésra jutottunk.
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Megjegyzések. 1. Legyen a1, as, ... természetes szdmoknak egy olyan végtelen sorozata, melyre a,,4+1/ay, szigortan
monoton novekedve +oo-hez tart. A = {x/x természetes szdm és as, < x < agpi2} B = {x/x term. szam és
agn—1 < x < agn+1}- Ekkor is megfelels felosztast kapunk.
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2. Jelolje X és Y a 2032. feladatnak eleget tevé halmazpéart. Legyen
A = { azon termeészetes szamok, melyek primtényezss felbontasaban a legnagyobb kitevs € X'}
B={..e€eY}
Ez a par szintén megfeleld.
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