I. megoldas. Jeloljik a vizsgédland6 szdmot A-val. Az A végtelen tizedes tortben végtelen sok 0-t6l kiilonbo6zs
szdmjegy van, ugyanis minden primszdm els§ szdmjegye nem nulla. Tegyiik fel, hogy A racionélis. Ekkor A = 0,
aiasg . ..agbibs ... by (a;, b; a szamjegyeket jeloli). Nem lehet mindegyik b; nulla, mert ekkor A-ban csak véges sok
nullatoél kiilonbo6z6 szamjegy lenne. Ez egytttal azt is jelenti, hogy a b;b; 11 ...byby ... bj—1 alakt sorozatokban biztosan
van nullatol kiilonbo6z6 szamjegy, s ezért az ap utan allo, barmely n egymads utani szdmjegy kozott van nem nulla
szamjegy (nevezziik ezt a-tulajdonsagnak). Viszont Dirichlet tételebsl tudjuk, hogy a 10"*! - 2 + 1 sorozat (z =
1,2,3,...) végtelen sok primszamot tartalmaz e primszamokban az utolsé jegy 1, el6tte n db nulla van. Mivel ez
végtelen sokszor megismétlédik, A-ban végtelen sokszor allhat n db 0 egymas utan, ez pedig az a-tulajdonsagnak
ellentmond.

Seress Akos (Budapest, Fazekas M. Gyak. Gimn., IIL. o. t.)

II. megoldas. Tegyiik fel, hogy ez a szam racionalis. Ez azt jelentené, hogy a tizedes tort szakaszos lenne, azaz volna
olyan k természetes szam, hogy a tizedestort alakban egy helyt6l kezdve k egymas utani szamjegy rendre megegyezne
az utana kovetkezd k-val, és igy tovabb.

Csebisev tétele értelmében minden primszam és a kétszerese kozott van primszam. EbbSl tobbek kozott az is
kovetkezik, hogy barmely n természetes szamra van legalabb két db n-jegyd primszam. Valasszuk n-et k tobbszorosére
uagy, hogy két n-jegyld primszadm mar a tizedes tort szakaszos részére essen. Ezt elég nagy tObbszords esetén mindig
megtehetjiik.

A szakaszossag miatt az els primszam minden szamjegye, mivel n tobbszordse k-nak, megismétlgdik. Ez azt jelenti,
hogy a két primszam azonos jegyekbdl &ll, azaz azonos. Ez nem lehet igaz, igy az a feltevésiink, hogy a felirt tizedes
tort racionélis, helytelen. Tehét a szdmunk irracionalis.
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YLasd Erdés—Surdnyi: Valogatott fejezetek a szdmelméletbdl és Waclaw Sierpinsky: 200 feladat az elemi szdmelméletbdl, Kozépisk.
Szakk. Fiizet.)



