Ha valamely c értékre teljesiil, hogy az (n 2 — E, nv2 + E) intervallum semmilyen természetes n-re nem tartal-
n n
maz egész szamot, akkor n értékét 2-nek valasztva 2v/2 — g < 2v/2 < 3 miatt 2v/2 + g < 3 kell hogy teljesiiljon. Ez
pedig akkor és csak akkor igaz, ha ¢ < 6 — 4v/2. Ez azt jelenti, hogy ¢ maximum 6 — 4v/2 lehet. Megmutatjuk, hogy
o 6 —4v2 6—4v2) . . . .
ez jois: az I = [ nv2 — ———= nv2+ —— = | intervallum semmilyen természetes n-re nem tartalmaz egész
n n

szamot.
Ennek bizonyitasa érdekében hasonléan jarhatunk el, mint az 1971. feladatban. Tegyiik fel, hogy az I intervallum

6 — 42
n

tartalmaz egész szamot, jeloljilk ezt A-val. Ekkor, mivel nv2 — (n > 1) pozitiv, az

n n

2 2
6 —4v2 6 — 4v/2
intervallum tartalmazni fogja az A% természetes szamot. Egyszert szamolas mutatja, hogy

<n\/_—6_ni4\/§> >2n -1

minden természetes n-re és

6 —4v2 ?
<n\/§—|— _7> <2n?+1 n > 2 egészre.
n

Ebbél kovetkezik, hogy n > 2 esetén A2 a (2n2 -1, 2n% + 1) intervallumba esik, azaz A% = 2n?. Ekkor azonban v/2
racionéalis szdm lenne, n > 2 esetében tehat ellentmondasra jutottunk:

n =1 esetén 1<V2—(6-4v2) < V2+(6—4v2) <2

egyenl6tlenségsorozatbol kozvetleniil adédik az allitas.
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