Megmutatjuk, hogy ha S,, hatarértéke A2, akkor a négyzetek atfedés nélkiil elhelyezhetSk egy 2A4 oldali négyzetben.
Mivel a négyzetek sorrendje a kérdésben nem jatszik szerepet, feltehetjiik, hogy az a,, sorozat monoton fogy. Az a,,/A
sorozat tagjait b,-nel jeloljiik, és azt mutatjuk meg, hogy a b,, oldali négyzetek elhelyezhetSk egy 2 oldala négyzetben.

Mivel Z b2 =1, azért b; < 1, igy ha S = Z b; < 2, allitasunk nyilvanvalo.

i=1 =1
Ha S > 2, vagjuk szét a b,, sorozatot olyan blokkokra, hogy mindegyikben az 6sszeg éppen tullépje az 1-et. Az els6
blokk tehat az ni-edik tagig tart, ha n; a legkisebb olyan index, amelyre
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teljesiil. Altalaban ha mar meghataroztuk ny értékét valamilyen k& > 1 szamra, npy; a legkisebb olyan index legyen,

amelyre
Nk+1

> bzt

1=np+1

teljesiil, feltéve, hogy egyaltalan van ilyen index. Megmutatjuk, hogy akarmeddig folytatjuk is ezt az eljarast, a blokk-
zard tagok Osszege mindig 1 alatt marad, azaz
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teljestil tetszéleges k-ra, amelyre még nj értelmezhets. Ha ugyanis ezeket a tagokat megszorozzuk a teljes blokk-
Osszeggel, amelyet ezek a tagok zarnak, akkor anélkiil, hogy csokkentenénk az Osszegiiket, a tagok négyzetosszegére
jutunk:
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(Itt ng = 0.) Mivel b; < 1, a blokkdsszegek nem lehetnek 2-nél nagyobbak. Emiatt a k-adik blokkhoz tartozo négyzetek
benne vannak egy 2 hosszt és by, , + 1 széles sdvban. Akir véges sok blokkunk lesz, akar végtelen sok, az ket
tartalmazo savok szélességének Osszege legfeljebb 1+ b1 < 2, tehat egylittesen benne vannak egy 2 oldali négyzetben.



