Tegyiik fel, hogy az allitds nem igaz, és tekintsiik mindazokat az ellenpéldakat, amelyekben a lehets legkevesebb
versenyzd szerepel. Ezek mindegyikében keressiik ki azt a jatékost, (vagy az egyik olyat), aki a lehetd legkevesebb don-
tetlen mérkdzést jatszotta, legyen ez A. Valasszunk ki olyan ellenpéldét, amelyben A dontetlenjeinek szama minimalis,
jeloljiik ezt k-val. Megmutatjuk, hogy k semmiféle értéket nem vehet fel, ez igazolja az allitasunkat.

I. Nem lehet k = 0.

A feltétel szerint mindenkihez talalhato olyan, akivel Gsszesen paratlan sok dontetlent jatszott, tehat mindenki
legalabb egy dontetlen mérkszést jatszott.
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II. Nem lehet & = 1.

Tegyiik fel, hogy A csak B-vel jatszott dontetleniil, és hagyjuk el az A és B jatékosokat (1. abra). Tovabbra is
ellenpéldat kapunk: a jatékosok szama paratlan, és ha a tobbi résztvevs egy H részhalmazaban csak B jatszott volna
paratlan sok dontetlent, akkor a H U{A} halmazhoz nem volna ,,jo” résztvevs. Igy ellentétbe keriiltiink azzal, hogy az
ellenpéldaban a lehets legkevesebb versenyzd szerepel.

III. Nem lehet k£ > 2 sem.

Ha A dontetlentil mérkézott B-vel és C-vel is, modositsuk a bajnoksag eredményét a kévetkez6 modon (2. abra).
Ha egy résztvevs B-vel dontetleniil jatszott, de C-vel nem, akkor a C-vel valo jatszmaja is legyen dontetlen; ha egy
résztvevs B-vel és C-vel is dontetleniil jatszott (mint példaul A), akkor a C' és kozte lefolyt jatszméat nyerje meg C.
Az 6sszes tobbi eredményt valtozatlanul hagyjuk.

(torslve) X

c 2. dbra

Az olvasora bizzuk annak ellenérzését, hogy a modositas utéan is teljesiilnek a feladat feltételei. Ez viszont lehetetlen,
hiszen a modositas utan A-nak eggyel kevesebb, (k — 1) dontetlenje van, mint el6tte, noha feltettiik, hogy a dontetlen
meérkézések minimélis szama k.

Mivel tobb eset nincs, a feladat allitasat bizonyitottuk.



