Jeloljiik a keresett sokszog csucsait Ag, A1, ..., An, -gyel, és legyen A, = Ao, An+1 = Ai1. A mondott feltételek
ekvivalensek azzal, hogy

(1) AiAi+1 = 1, AiAH_Q = \/5, (Z = 0, 1, ceey, N — 1)

Ha n < 3, (1) ellentmondasokat tartalmaz, igy csak n > 4 johet szoba. Ha n = 4, a négyzet megfelel. Megmutatjuk,
hogy n = 5 mellett (1) nem megoldhaté. Ha ugyanis megoldhato volna, az AgA; Az haromszogben AgA; =1, A1 Ag =
ApAs = V2 volna, Ay, A4 pedig egyrészt az AygAy szakasz sikjara meréleges, Ay, illetve Ay koriili egységsugari ke, ky
koron volna, masrészt e pontok az Az koriili egységsugari gébmbon is rajta volnanak.

1. dbra

A gomb és ko, k4 metszéspontjai egy téglalapot hataroznak meg, amelynek AgA;-gyel parhuzamos oldala egységnyi,
tehat nem jatszhatja az Ay Ay szakasz szerepét, és mint az némi szamolédssal lathato, atloja sem V2 hosszi, tehat az
sem lehet Ay Ay.

Ha n = 6, a keresett pontrendszer lehet példaul egy kocka két szomszédos lapjanak hat cstcsa. Ha n = 7, a
konstrukci6 a kovetkezd: induljunk ki az A; As Ay As négyszogbdl, ebben valasszuk AsAy-t Ay As-tel parhuzamosnak,
A A5 hosszat egységnyinek, és természetesen legyen

A1 Ay =1, As Ay = V2, A As = 1.

Jeloljiik az A; Ax Ay As trapéz sikjat S-sel, az S-re merGleges, a trapéz szimmetriatengelyén dtmend sikot Z—val.



Mivel A4A5 nem merdleges Z—ra, az As-On atmend, AyAs-re merdleges, és az ugyancsak As-On atmend Z—
val parhuzamos sikok metszik egymast. Metszésvonalukra mérjik fel az AsAg = 1 szakaszt, mivel A; Ay L Z,
az A1 AsAg haromszog egy négyzet fele, legyen Ay a négyzet hianyzo6 cstcsa. A hidnyz6 As pontot az A Az = 1,
Ay As = /2 feltételek Z—ban méar lényegében meghatarozzak. Ha itt az AgA; A5 Ag négyzetre egy kockat illesztiink,

annak AgAg-hoz csatlakozo lapjan megkeriilhetjiik az AgAg szakaszt, tehat az oldalak szama 2-vel konnyen névelhetd.

Hasonl6an lépkedve tovabb tetsz6leges paratlan n-re megoldast kapunk, a parosokat pedig a mar targyalt n = 6 esetbsl
allithatjuk els.

Térben tehat az n < 3, n = 5 esetek kivételével minden n-hez talalhaté a kivant tulajdonsagi n-szog.

Megjegyzés. Sikban is vizsgalhato a kérdés, és belathatd, hogy csak 4-gyel oszthato n-ek johetnek szoba, és ezek

mindegyike realizalhat6 is, kivéve az n = 8 esetet, ebben csak akkor kapunk megoldast, ha megengedjiik, hogy példaul
Ag és Ay azonos legyen.



