Legyen N tetszoleges szam, amely mellett a kivant osztalyozas elvégezhetd, és jeloljiik a kapott osztalyokat A-val,
B-vel. Legyen a1, as az A két kiilonb6z6 eleme, és b a B tetszéleges eleme, amelyre

(1) b# ai + ax, b#ax—a;

teljesiil. Ha a by = a1 +as szdmot még osztalyoztuk, az csak B-hez tartozhat, hiszen két kiilonb6z6 A-beli szam Gsszege.
Ha az as = by +b = a1 + a2+ b szamot még osztalyoztuk, az csak A-hoz tartozhat, hiszen két kiilonb6z6 B-beli Gsszege.
Ekkor a bs = a1 + b szam nem tartozhat A-hoz, kiillonben az A-beli ag két kiillonb6zd A-beli szam Osszege volna. Ezek
szerint a ¢ = a1 + az = by + ba = 2a1 + a2 + b szdmot mar semmi esetre sem osztélyozhatjuk, hiszen ez két kiillonbozs
A-beli szamnak is és két kiilonb6z6 B-beli szamnak is az Osszege.

Ezzel belattuk, hogy
(2) N < 2ay +as + b,

hiszen kiilénben az as, as, b1, be, ¢ szdmok mindegyikét osztélyoznunk kellene, és mint megmutattuk, ez lehetetlen.

Ha az {n,n + 1,..., N} szamok valamely kivant tulajdonsagu osztélyozaséanal az n, n + 1, n + 2 szamok nem
keriilnek ugyanabba az osztalyba, valasszuk A-nak azt az osztalyt, amelyikbe koziiliik kettd keriilt, a;-nek ezek koziil
a kisebbiket, as-nek a maésikat, és b legyen a harmadik. Ha n > 1, ezekre teljesiil (1), emiatt ilyen osztalyozas csak
akkor lehetséges, ha N-re teljesiil a (2)-nek megfelels

(3) N<2a+a+b<n+2n+1)+(n+2)=4n+4

egyenl6tlenség. Ha n = 1, és b = 1, akkor (2) szerint N < 8; ha b = 2, akkor az a1 = 3, as = 1 valasztassal kapjuk
(2)-bél, hogy N < 9; ha pedig b = 3, akkor 1, 2 A-beli, és két Gjabb esetet kell megkiilonboztetniink aszerint, hogy a
4 A-hoz tartozik-e vagy B-hez. Ha 4 € A, akkor 5€ B, 6 € B, 7€ B, 8 € A és a 9 mar nem osztalyozhat6. Ha 4 € B,
akkor 7€ A, 6 € B, 5 € B, és mar a 8 sem osztalyozhato. Tehat n = 1 mellett (3) helyett csak a kevesebbet mondo

(3%) N <4n+4

allithato.

Meg kell még vizsgalnunk azt az esetet, amikor az n, n + 1, n + 2 szdmok ugyanabba az osztalyba keriilnek.
Valasszuk ebben az esetben az n-t tartalmazé osztalyt A-nak. Mivel n € A, n+1 € A, a 2n + 1 szam csak B-beli
lehet, igy alkalmazhatjuk (2)-t az a1 = n, az = n+ 2, n = 2n + 1 helyettesitéssel:

(4) N<2n+(n+2)+2n+1=>5n+3.
Ha n =1, akkor (4) szigortibb (3*)-nal, tehat a legnagyobb N-et a méar vizsgalt
A=1{1,2,4,8), B={356,7)
osztalyozas biztositja. Ha n > 1, akkor (3) szigorubb (4)-nél, tehat N legnagyobb szoba johets értéke
(5) Nopax = 51+ 2.

Ez el is érthets, ha B-nek a
B={2n+1,2n+2,...,4n+ 2}

halmazt valasztjuk, A-nak pedig ennek komplementerét:
A={n,n+1,...,2n,4n+3,4n+4, ..., bn+ 2}.

Kaptuk tehat, hogy N legnagyobb értékét (5) adja meg, kivéve az n = 1 esetet, amikor Np,ax = 8.
Seress Akos (Budapest, Fazekas M. Gyak. Gimn., II. o. t.)

Megjegyzés. Az, hogy a kivant osztalyozas nem végezhets el tetszélegesen nagy N-re, mar abbol latszik, hogy ha
ai, ay € A, b € B, akkor a1 + b € B. Ha ugyanis most b mellé vesziink fel egy by € B elemet, azt is belathatjuk,
hogy a1 +b € A, szoval a baj ott kezdddik, hogy nem lehet eldonteni, hogy egy A-beli és egy B-beli elem Gsszege hova
tartozzon.
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