Rendezziik az elemeinket a szokisos mddon négyzetes tablazatba, n sorbol és n oszlopbdl 4116 in. matrixot kapunk:

ailp a2 ... Qin
az1 A22 ... A2p
aAn1 An2 .. Apn

Jeloljiik az i-edik sor elemeinek Gsszegét S;-vel, a j-edik oszlop elemeinek az Osszegét Oj-vel, és valasszuk ki a sorok
koziil is, oszlopok koziil is azt, amelyikben a legkisebb az Osszeg. Legyen ez — mondjuk — a k-adik sor és az m-edik
oszlop:

(3) S; > Sy, i=1,2,...,n;
0;>0, j=12...n

Tegytik fel elGszor, hogy Sk < O,,- A k-adik sorban a pozitiv elemek szama nem lehet nagyobb Si-nél, hiszen ezek
mindegyike legalabb 1. Tehat legalabb (n — Si) darab nulla van a k-adik sorban. Az ezeken atmend oszlopok Gsszege
(1) szerint legalabb (n — Si), a tobbi pedig feltevésiink szerint legalabb Si. Az els6 fajtabol legalabb (n — Si) darab
van, tehat az oszlopdsszegek osszege legalabb (n — S)? + S7:

(4) O14+ 02 +...4+0, > (n—Sk)*+ S

Ebbdl viszont kovetkezik (2), hiszen (2) bal oldalan is, (4) bal oldalan is a matrix Gsszes elemének az Osszege all, (4)

jobb oldalan pedig
2 2

(n—Sk)2+S,§=(g+A)2+(g—A)2:%+2A22%,

ahol

n
A=——5.
5 Sk

Hasonlb6an bizonyithatjuk a feladat allitdsat abban az esetben is, amikor Sy > O,,, csak az oszlopok és sorok
szerepét kell felcserélni.
Mellékeredményként azt is belattuk, hogy (2)-ben akkor és csakis akkor lehet az egyenlség jele érvényes, ha a

n
sorosszegek és oszloposszegek mindegyike > Ez persze csak paros n-ekre teljesiilhet, de azokra mindig el is érhetd,

példaul az a;; = 6;5 - g valasztassal, ahol d;; az in. Kronecker-féle deltafiiggvény, értéke 1 vagy 0 aszerint, hogy 4 és j

egyenlSek-e vagy sem.



